Ql 1 b‘a'n § 5ong
;u§ 369.XI.

it

g)?an fann in den (§ n69. X))’ angefubu
ten Sdhriften’ und ‘in foldhert, ‘welche Nberz
Baupt von grofen geograpbifchen Sieff uugen
Banveln , unter andern aud) erfeben, wie qus
foldhen %ttmeﬁungm die geogtaphifhen $&us
o und Beeiten der Oerer, weldhe in die
Winkelpunfte ver Dreneche eines  fber das
vermefiene fand gefiibreen Qrepec&nmcges falz
Ien, purdy Redmung Bbefrimme tberden Fon:
nen, indem dag Verfabren §. 350 Juf.ifIvy
nicht vie gebdrige Gienauigleit verflaster,” roeun
in den Deftimmungen Eleineve Theile als eine
Seichnung fie geben Pann, vetlangt werden,

Da biebey jugleich auf bie- fpbqrozbufd)e
Geftale unfeves Cedeorpers Nicffidht genoms
men weeden muf, fo mag fir diejenigen, wels
che bie erfordevlichen Kenntniffe der- Hdbern

Mathematif baben, folgendes diewen, um eis
nen Begriff von dev BVeredhnungsare ju gebens

1. Cs fen (Fig, XCVI. Tab, IX,) bie

bafe(Bﬁ gejeichnete Cllipfe ein Mevivian auf
: oer
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det fpbaroidifchen Crbe ;" A, 'V bie Benden
Crdpole, AG die haibe fleine 2[re ver Cllipfe,
DG die balbe grofe, M ein Ort quf dem
DMevivian, ind MR eine Nocavalliniean
M, welcdhe die Tedare AGV:in R durdhfchnei:
be, fo ift MR bie Berticallinie des Orts M,
und der Winfel ARM des Orts Abftand
vom Pole A, oder die Ergdnzung der
geograpbsfd)en DBreite des Ores M
i4-99°, auf der fpbaroivifchen Crde, - Da
a4 en folgenden Ungerfuchungen  der WWerth
der Normallinie, . fiir jeven Winkel . wie ARM;

.....

gebraucht swird , 3 fd)tcfe td) {)ter erft folgm.
es dariiber. vomus.

<11, ‘man fal(e MP auf AV fen!’recf)t, unb
uetmeAP__t PM=1z; AG="r; GDi=2z
fo ift nm& bet @letd)ung der Cllipfe. -

= _:y— (°7t o t')f und vie @ubnorma(e »

d
PB-—?—d—;-— - sy R fen. nal. b,

Hgendl, §. 92,  Die bdortigen Vs X bier z
wmd £ genannt.) """n' ('y-t), menn - ';— bet

.ﬁurse batget mi¢ n bejeidhnet wttb.

. UL Man nenne ven Winkel MRP odet -
bie @rganaung der geograpbnfd)eu %textegbts
tee .
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Otts 9o &= #, fo ift -
‘z'= PR tang 1 = n? (y = t) tang .

- Dies ftatt z in bte @(etdmng bec @I(cpfe
L ) fubftituict, gzebt ;

o n? (Y1) tang 0® = 2'yt——-t2
oder das Quadrat von ——t m‘trfhcf) ent:
wicfelt

n '\gztgn"d-(l-l-nzlgnz)tz z«yt(1 l-nztgnz)
DO *

n*y’ tangn’ —'(2’\/t-—t’) (1n? tang n’)

= DiliE= -v——(l"' n? tang 712)(11)

X

)
IV. Itlfo
pmEytang g
;/'(I+n2 tangnz)
C’iubnorma[e }
PR— 7 i n2v 13655 4
5 tangy \/ (1+n2 tang P b
~Und die

Normale MR,= PR fec'n‘,::

"mtt{nn Sid

Quny.

‘PR B

coly
!'l2 Y n2 N

Cofﬂv/(!+n2tﬂg42) ((cofw’+n2ﬁm=)
n®y @?

VaF@z—1)lin»?)" W (+n*—1)ling?)

\£
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& XN N -
Ve Run ift abetnz—i::: —~ immet
ein febit Fleiner SBeudh, weil bey unfeter fobareidiz -
fchen Crde ver unterﬁf,zebz,mtfd)en den Benden
batben Durdmieffern AG ==y und GD =0,
alfo, o s tie wir bernach. febm nietbm,
felbft nue febe Flein 'ift ; Daber Fann ftatt

1 :

3 Pl e see & 2
(ORI D e el
anmier-ofe exheblichen ‘{gg{)(et blos.: g&fe{st werz

den 1—3 (n%=1) fin’ n . Feener ift =

Iw(."--oLV"(I-;-n’—--1)-—‘0&—]-I (0% —1)ea
weil flatt (1 Jn%2—1) cbenﬁtﬂé obne
met?hd)en Sebley gefelit werden fann #
14 Z(n2—1). Sbus gieht bemnad) :
MR=e(1+i(n® ~t))(1~—1(n t—1)[iny2)
Obder wenn man bey der Muitiplication der
fn ben ﬁiqmmetn eingefchloffenen Unsdelicke
vie Bdbern Potengen voh n — 1 wegl&ﬁ, 1
obue merflichen Febler
MR--«-( I $(02 =1} =302 — 1)finy2 ).
=1 -i-g(n2 —i1)cof #2 ).

" VI, Unbd follich : :
"PR= MRLcofn—acofn(l+§(n2 —x)co[‘;,2 )
6obamx weiter :

AR-_PR+ AP =PR+ t-.-.PR-]-fy_.
(IL

PR
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2
o b, (IV) ;
A== proofuiFBRL 1) cofrd)e s A
__7 on\x-l-,n-—)Aﬂ‘ e
woffie obune merflichen Febler gefest werden
fann ;

4 . cy'ﬂ__fyé
; AR:fy'-!-———“

dL)=y +PRC'LI;:;£>=='Y+PRa > (v

cofl 9

G2 - 2 : SN I
weil ___;l- fo wie n? — 1= 3
- o

nue

fleine Briche find, fo wie quch obne meeklic
U2 Y2

chen Febler fiate, ———r;;z—g‘efegt\werbm Ednnte

Vi, DNady bdiefer Worbereitung fey nun: |
mebr N (Fig. XCVIL) ein anderer Oft quf
der Groe, ANV deffen Mervidian und NT bie
Notmals oder WVerticalslinie deffelben , welche
in die Crdare bey T einfchneide, indemr per
Winfel NTA == ¢ die Crglnjung der geogra:
phifchen Breite des Orts N 3u 90° fenn wirs,
o bat man auf eine abnliche Art , pois
oben (V. V1) fiie die Dlormallinie NT pert |
- SWerth

NT = & (1 2 £ (0% = 1) cof {*)
: : und
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und fut AT ben ‘)ZGcrtb

AT—'y +-—-—c;—--—cof§

Mithin ,
o
TR= gt AR - AT P tnet 4 (co['n—cofg")

V1L, $iegen ‘nun M und N auf einem
$ande, deflen Umfang nicht gar ju grof ift,
fo daf die geographifchen Breiten vou M und
N nidyt 1iber, 3 bis 4 Girade von einander yn:
terfchieden find, und alfo auch der Unterfchied
¢ — # nidyt 1ber fo viel Grade binausgept,
fo fey nunmebr n =€ — i, dann wird :

coly= cof(§—1) s cof§cof1 +fin¢fini
obne erbeblichen Febler =col{ 4 i fin¢, wo
i in Decimaltheilen des Sinustotus ausger
oricft twerden mug.  Mithin

“2 I 2 2 e
= J 2,
o

~IX. Man siche RU fenfrecht auf die Ver:
langerung von MT,‘fo bat man RU =RTfind,
“enn man den PWinfel ATM =0 nennt.

X, Mithin fie den Fleinen Winkel RMT ;
obne merfl:d)en Febler ¢ 3
_ (02 —2) fin {fin

foeil
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weil e bier Blof verftactet ift, Den Werth von
RM (V) == o ju feken, indem mwegen der ge:
vingen Grofe des Winfels RMT, vas Glied
I (n2 —1) cof %2 wenn e8 weggeiaffen wird,
diefen Winfel Faum um einige Decimaltheile
von Secunden andevt, felbfi swenn i drey bis
4 Grade betenige, ;

X1, Nun gedenfe man fih von M einen
fenfrechten Bogen ML auf den Meridian
pes Orts N, fo fann man ML 'und NL auf
dem Spbaroid, blof als Vogen grifter Kreife
auf einer Kugel Betrachten , deren Mittel:
punft T, und det Halbmeffer

= NT = &a(1+3(n2=1)col )
(VII) fepn wiede, fo wie aud) der WVogen
MN al8 ein folcher von dem Halbmeffer NT
angefeben werden darf, fo bald, wie wir an:
- nepmen, Ddiefe Wogen, nicht Hiber einige Grave
Betragen, ,

X1, Diefe Bogen ML, NL, find als
befaunt anjufeben, indem fie nichts anders
bebeuten, al8 die aus einem Drepecken - Nege
~ swifdyen M und N nach (§. 362, XVIIL) bez
rechneten y und x in Bejiehung auf den Me:
vidian des Orts N, deffen geographifche Breite
= 90°— < al8 gegeben angefeben wird,

Waren 3 B. M, N die Oevter g, a in
- (Fig. LXXX,) fo witden ML und NL bdie
' - Lz
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Sinie gp =y und 'ap ==x, beren Werthe
nachy ($» 362. XVIII) gefunbm werden Fons
nen, bedeuten,

XIIL Diefe Cotbinaten x, y, ober NL
und ML, Eénnen nun opune merflichen Febler
als Bogen grofter Keeife denen am Mittels
puncte T (XL) die Linfel

By : \
NTL 2= N 506264 St
., NT
ML iy
ud MTL = i 206264 Sec. jugeboren,

Betrachtet werden. b will  diefe Bogen
oder Winfel NTL = p uad MTL = v

Lonennen.

X1V, Um aus denfelben des Ovts M geo:
grapbifdhe WVreite = go° ==, oder Ubftand
vom Pole = 5 = {—1i 3u beredhnen, fo bat
man in  dem vechtwinflidhten {pbdrifden
Dreevecte NML, als auf einer Kugelflache
vom Halbmeffer NT (X1.)

1) cof MN == cof ML col NL
ober wenn man den dem BVogen MN 3ugebo:
vigen Winfel NTM == A nennt

cof A =cofl pwcofly
wo alfo & und v qus (XL ) befanut find
_ tang ML tang v

2) tang MINL = T NL ﬁny. \

s : V0
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& ‘.
w0 MNL ober MNA den Neiaungs: WWinlel
et bepden Cbenen MNT, ANT ausdeicft,
weldhen idh mit 7 begeichnen will,  Alfo
tang 7 = 208" "
A |7 m gt !

XV, Otun betradyte man weiter das fobds
tifdhe DreyecE AMN, weldhem am Punfre T,
die dren ebenen Winfel ATM == 3 (I1X.)
ATN == {(VID) und MTN == A jugeboren.

S demfelben find bePannt der Neigungs:
winfel MNA = 7, und die Winfel ¢ und A,
weldye den Bogen AN und MN entfprechen

C Daraus findet fich fiir den Vogen AM,
oder den ibm entfprechenden Winbel ATM =,
wady der fpharifchen Tvigonometrie

cof 8 == cof 7 fin A fin ¢ 4 col X cof ¢
Auch fiie ven Winfel MAN == p twelcdher den
Unterfehied der geograpbifden tins
gen der Oerter M und N ausdrict, fogleich
fin 7tang A
fin¢ — tang Acol S cofl 7
Dbver audh, wenn  nach der erftern Formel gee
funden ift, fin 3: fin 7 == fin A; fin p odes
fin 7 fin A

 Min p = —

fin d

tang p ==

?m'avct’é pe. Geometr. 1L £6. e XVl
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U XVL Biehe man ‘von bem gefunbeneu
WWinfel ATM = 8 pen TWinkel. 336
02t
RMT = ——a———- Gn { fin 3 . 1

=@ —1) fin ¢ fin 3., (X, VL ) aB fobat
man in dem Dreyecfs RTM den ﬁBmt’cl MBT
ober AP\M—r) s f—-— Tor
XV, Dies qieBt ASD Bt 1
g....l___s--(nﬁ — 1)ﬁn§ﬁn3 i
0

Mithin i

b—(nd — l)ﬁngﬁn T
_ 2 via
obet weil n? — 1 = %—f—-— eine febr germge

“Grdfie ift, obne merflichen Fehler
i=((—20) (14 @ —1)find find)
Atfo ¢~ oder =10 — ({—0) (n*—1) in find

0, . die Crgdnjung der geographifchen %mte

ves Drts M ju 9o® oder ;
4_3-~(§—3)-————-—- ﬁn{ ﬁn

in tweldhem Ausdrucke der gIBml‘cI 3 aus (XV)
Befannt ift, wnd fin ¢, fin &, nur. fiix die
Grade” und  Minuten genommen ju werden
braudjen,
' i)
XV, Sn biefen fiie die geoqrapbtfcf)e
tdnge und Breite eines Dres wie M gefundes
ven Formeln miiffen die @rof‘en @, 7y in dem
, $dn-
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$angenmanfe ansgedriicht werden, nadh.wel:
djem “die’ Coordittaten ML, NL, (X1.) auf
vem trigonometrifchen  HRebe des vermeffenen
$andes' ber:chner worden find. © Gefelst ML
und NL feyen i Parifer Toifen aegeben ) 10
iftvad den’ neueften franydfifhen &radmeffin:
gen' e == 3271226 oifen; ryi== 3261432
(M." f. Puifant Tr. des Géodelie p. 136),
a[]"o @ :y E— 334 33 pu feen,
Y e —'y“’,_izf
-@mmxs'ﬁn\bzt f d7 Iead)t g e oo
emtge ibecxmaleu im ‘:Renmet 167 weggelaffes,
auf die man voch nidyt mit Sicherbeit rechuen
Eanw, indem - et anbere: Werthe fiiv'e u. v
§ B Hr.: Drof. - Wobwenbergeris
(V. Zachs M, Corr, Jul, 1802, &. 25)
audy auf den angefiibrten Bridh Cinflug Ha:
ben, . Ja uad)y ta Places Deftimmunaen,
nady. relchen, das Urenverbditnif y-1-¢ ver elz
- liptifchen, Meridiane fiie die meiften Oete dep
m‘)tp(td)m Halbugel unferer - Grde wielimebr
=.149:.150 gefelst werden, Ednnte, wirde fogcw
w——«'y2 1@?——-449’ 16 B i ‘
e (o o%; ! .'-'_
atfo faft nod) emmabl fo gtoﬁ als obxget ﬁettb
ausfa((en. i

" Ueber “bdie betfdnebenen %erb&[tmf‘ 2 bouf
ey fm umftdndlidy in v. Zachs M,
Corr. Mirz 1811, &, 255, 1,

& Lt 2 XIX,

o



XIX, Man fiebt bieraus, was, fiir. - eine
mislide Sache €8 ift, - aus - geograpbifden
Mefjungen, die Langen und Breiten, fo ges
nau als der Uftronom fie jebt vers
fangt, ableiten ju wollen, wenn nidt ges
nau juvor beflimme worden iff,; was fiie ein
?I;enverb&[tmﬁ bey den elliptifdyen Mevidianen
Des trigonometrifch aufgenommentn Sandes. gmu
Geunde gelegt werden mnf , weil doch vun
einmabl unfere Groe nicht genau ein Umodres
bungsfphdaroidhfepn folly Dok i fols
dhed deffen ‘menbmne alle emetleo @utpfe btl:
beten. BR3

" (' ? P> TN i ' it .;4; ‘,.
XX S)‘hmmt man wb&ﬁm emes poi: den
angefibreen %etbalmuﬁm an, nady weld)eu

az 2
--——24-2-7—- bod) tmmer aut em E[emet %md) q‘t,

fo evgebeti’ fich in" den gefunbeﬁm Sormeln
nody allerley AbFirjungen, jumahl wenn die
Cordinaten ‘ML NL'in ‘.*Boqen verwandelt,
etwa. nur ein & oder ¢inert ‘ganjen Gyrad alids
madyen witeden, “in weldem’ Falle ‘man  aus
den angefiibrten “Formeln - febr leicht 3. B,
dDe iambte fdye (v..Zachs M Corr. Jul.
1804, &. 66.) und . andere a[)nhd)e ableiz
tet, momtt ich mich aber' Dier niche, weiter
befdhaftigen will , ba . ¢8 mir, mufmaf ger
{dheine , den ey fm- Die Qicter{)nung ber geos
grapbifgen Langen und Wreiten , gejeiat ju

baben
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paben ,cwenn jene Coordinaten  felbit jeinige
@rade, - von dem: mitteljten “Chavtenmeridiaun
angerechnet, Detragen. Wudh erfeichtern die von
aiderit augegebenen: AUbLiryunasformeln Die
anmerifde Beredynung wm nidyes, exhebliches;
jumabl wenn man ben den meinigen auf ge:
wiffe’ conftante Logarithmen RicEfidye, nimme,
Die-fich Dem Rechner bald, darbicten werdens.

3 TR 4 3 {3 ¥
o Tafeln nady folden Formeln 3. B, in

(v. Zachs M. Corr, Jul 1803, S. 81.)
feheinen v die Rechnung aud) nicht febe bz
jubiiezen’, uid folche Tafeln gelten 1brigens
dudh mue fir ein gevoiffes Urenverhaltnis a2 oys
Fiir i anderes dergleichen . gu - Dberechnen,
wave g weitlduftigs o o LY g

XXI, Das vichtige Arenverhaltnis o 2
fiie vie Meridiane eines trigonometvifch aufges
nommenen  tandes, lefe fih jwar aus den
Meffunngen felbft;-in. BVerbindung mit, einigew
aftvonomifd  beffimnten. geographifchen
Breiten, ableiten, woju obige Formeln in

- g oligR

welchen dann n* — 1 oder —_-;;—1—- al$ ei:

fie gefud te Grdfeangelehen oetdenmiifte,
feicht Den TBeg darbicten. Jndefien’ haben
auch diefe Beftimmungen ibre Schwierighei:
ten (M. . v. Zachs M., Corr. Mdrz. 1811
S, 252.) und die Ausfiibrung davon mu‘g:ae

| fev
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Bier felbft 3u umfdndlidy feyn, weswegen. ud;
mtd) mlt dem %engebtad)ten Begnagm tmIL

XXII. Nue muﬁ td) in S)huff‘ d)t bu
@oorbmaten ‘ML, “NL ‘noch folgendes s beys
bringen. ' Die Figur ift- fo befchaffen dag:in
verfelben des Orts N, defjen ..geographifiche
Breite gegeben ift, Abftand vom DVole A=¢
gréffec war, alg Des Orts M Abftand vom
Pole’ = », Fiir M ift alfo indiefenn 'Falle die
ABfciffe NL alg pofitiv ju betradyren’ (§. 362,
XVHE) (wie 3. B. ap fiir den Dt g auf
pem ‘RNebe (Figs LXXXL))! And. liegt Biee
M ‘auf der weftlichen Seite 'von N daber audh
ML alg ‘pofitiv angefebn wird (5. 362: XVIII)
fiie Diefen Fall wird alforin dem fpbhdrifden
DrepecE MNL (XIV) der Neigungswinkel
MNI =7 {pigig. Toaredagegen M jwartveft:
tich voft' N, - alfo ML pofitiv, abet: ¢ Fleinee
alg'»,’ nutbm ‘die Abfeiffe NL negativ,  fo
wiirde der Winfel "MNL == 7 ftumpf, w;e
fi dy aud; aus der’ mfut gefuubemn ;}»md

. tang ;
{ang T o= ﬁn Z

: gt :
¢rgu6t, in welder jebt, p = NT 206264,
negatw, ‘alfo tang 7 negatiy, mithin 7 ftumpf

witd, Hiernad) wird mian ficdh denn audy bey

per Berehnung ves Winkels & nad) der Fors
- el
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wmel (XV.) }u vidhten: Daben, in twelcher als:
dann. col 7. negatw 3 nehmen ift, wenn T

: ftumpf ifts

XXIII 'quf btefe %Getfe witd es in. ;ebem
anb__em befondetn Falle durc) Betvachtung ves
fobatifchen Drenects MNL nidyt fhrer feyn

i entfdheiden ; wie der darin vorfommende

Winfel 7 fpit oder fluwpf ju nehmen fepn
wird, Der Bogen oder Winfel A wird ver:

mige der; Fovmel (XIV,) nach der Natur der
Cofinufle von  pofitiven. oder negativen; Lin:
felit w.oder v, allemal fpiGig, twie auch obne:

. bin flav ift, Da A immer nue ein Eleiner: ‘:Bo.

gen oder Winkel ift,

SDte bisherige Rechnung durd ein Jablen:

- Benfpiel ju erldutern, Palte idy flic gang tber:

fliiffig ,' da die ‘Eorme[n fiie denjenigen: Der fie

. 3w aftronomifchen  Beftimmungen. gebrauchen

- will - fo einfach find, dag die numerifche Bes

red)nuug nad) denfelben Eemct weitern Sridnges

- tung bedatf,

Aus affem vag Bey Gelegenbeit diefer Un:

| terfud)unq bengebracht worden ift, folgt, dag

e8 eine vergebliche Crwarning iff, wenn man

. glaubt, dag geographifche $angen und Vreiten
. aus trigonometrifdien Owperationen abgeleitet,
- mit aftronomifchen Beftimmungen derfelben

Dl et o i

vo{ls
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pollfommen fibereinftimmen wirden, . Abweis!
dhungen von g 10 Secunden Ednnen: feors
allein wegen (XIX) ftatt finden, wenn' man
audh nidht die Localattractionen berhcFfidytigen
fill, wodurdy die aftronomifchen Beobadytun:
geit oft unfidher werden. (v, Z. Monatl. Cotr.
18101, Mary. S, 253).  Fiir den getwdpnliz

chert Gebrauch in der Geographie find jene Abs

weichungen unecheblidy.
7 ,'{'

0 Umftandlid) 0ber alle diefe Unterfudhungen
fo'm. in de Lambre methodes analyti~
ques pour la determination d'un arc du
Meridien. 'Puissant trait¢ de Topo-.
graphie, d’Arpentage et 'de Nivellement
4 Paris 1807. und deffen Traité de Géode-
sie, ‘'ou’Expoftion dés methodes afiro-
nomiques et trigonometriques appliquées,
foit 4 la méfure de la térre, foit & la con
fection du Canevas des Cartes et des
Plans. baf. 1805. Svanbergs Week
Expolfition des operations faites ‘en La-
ponie etc. fpovon wman einen Ausiug in o)

Sads Monatl, Correlp. DNov. 1805 und |

in den folgenden Heften findet.

-

ity by

=1
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