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ywey Faden bertibrend an diefe Flade, und, naddem man diefelben angefpannt nady der
Glade gebogen Dat, befeftigt fie an thren andern Cndpuntten; fo wird der Vereinigungs-
punft der ey Faven, welder die Fabigleit hat fid) mit der tangivenden CEbhene ju der
Gladhe zu bewegen, ohne weder auf tem einen nod mtf dem andern Faden u g[mten,;
burd) feine Vewegung die vorgelegte Kurve erjeugen, |

423. Ulled fo eben itber die Kurven von Doppelter Krimmung Gefagte, Fommt
gleihmafig den ebenen Kurven 3w, nur mit dem Unterfdicde, daf, da alle Normalebe
nen redytwinflig auf die Gbene der RKurve find, alle ihre aufcmanbwfo[gen&n geraden
Durd)fchnittslinien ebenfalld fenfred)t auf diefelbe Chene, und folglid) pavallel unter fidh
find. Die von allen diefen Jtormalebenen bernhrie aufwicelbare Fiadhe ift daber eine
Colinderfladye, Deren gevader Sdnitt die gewdhnlihe Coolute der RKurve ift.  Wber diefe
Cylinverflache enthalt ebenfall3 alle Cvoluten von bdopyelter Krummung der nemlichen
_ Rurve; und jede von diefen Cooluten madpt mit allen gevaden @frgeugung@hmen der G-
linverflache einen unverdnderlichen Winkel.

Die gewobhnlide @dyraubenlinie ift eine von den Cvoluten der Coolvente ded Kreir
1e8, der die Bafid der Cylinverfladie, bilvet, auf welder fie fid) befindet; und, weldyes
aud) die Hohe ved Ganged der Sdyraube feyn mag, fo i, wenn der Durdymeffer des
Eylinders nicht wedfelt, die Linfe fmmer eine von ten Coeluten der nemlidhen Kurve,

@eomﬂtufd)e Sonftruftion der osfulivenden Chenen, S?rumunmgéf‘a[bmef' et unb
oer Cooluten dev frunnnen Linten, :
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s ift eine Linie von doppelter Rrimmung gegeben, und ein Punkt diefer
E.tmc man fcu di¢ oobulivende Kbent dev Rurve an Oicfem Punft Ec*tﬂwncn‘?

| 424, %(ufl uf ung. Nebft vem gegebenen Punfte nehme man auf der vorgelegten
Rurve eine belicbige Jahl andever Punfee. und giche die, diefen Punften entfpredhenten
Tangenten, wodurd) man eben o viele Criengungélinten der odfulivenven %I&cbe ( Art.
417.) ver gegebenen Rurve erbdalt.  Dian beftinune die Vegeanungdpunfte diefer Tan:
genten mit einer Doy %ro;eﬁwn&f’bencn, sum BVeyfpiel mut der Horviyontalebene, und fone
fteuive den JUip der odfulivenden Fache, weldjer der Ort jener Begegnungdpunft ift. An
Dem 5}3un?t piefes Riffed, wo bderfelbe von ver Cryeugungdlinie devr ofulirenve Flacde ges
troffen wird, die Dem gegebenen Punft ver frummen Linie entipridht, 3i:he man 38 dens
felben cine Kangente, und fuhre durd) bdicfe Fangente und durd) Ddie genannte Crgews
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gungslinie eine Cbene, fo ift diefe tangivend 3u ver Flache und folglid) bdie oéfulivende
Gbene an dem gegebenen Punkt ber norge[egten Kurve, welde die E)‘tucffebrfante ver
Bladye it |

o) R TR S T, RO YRR P

"8 ift cine Frumme Linie gegeben und eciner ibrer Punfte, man verlangt den
Rraommungshalbmefier, weldher ienem Puntt entfpricht?

- 425. Aufldfung . Man beftimme juerft die osfulivende CEhene der Kurve,
pie Dem gegebenen Punft entfpricht, und projeftive fodann die Kurve auf diefe Ehene.
it died gefdyehen, nebme man mebhrere Puntte der Projeftion und ziehe die entfpreden:
pen Normalen diefer nemlichen Projeftion; man zeidne die Evolute der Projeftion, die
purd) diefe Jormalen beftimmt wird; endlich 3iehe man durd) den gegebenen Punft eine
Zangente 3u per Gvoluten und beftimme den Berihrungdpuntt, fo ift bas8 Stirct diefer
Tangente, wad zwifden dem Verithrungdpunft und dem gegebenen Punft gefafit ift, der
verlangte Krimmungshalbmefjer; denn diefed Ot Der genannten Tangente ift offenbar
per Kriummungdhalbmefjer an dem gegebenen Punft, wenn man denfelben ald der Pro:
jeftion Der Kurve angebhorig betradytet ; aber ber Bogen, deffen Krimmung durdy den
gefundenen Halbmefler gemeffen wird, gehort zugleid) der gegebenen Linie und ihrer Pro-
jeftion, und er ift folglidh der Gefudite. Bey einer gegebenen ebenen Kurve wire
man der Konftruftion hrer Projeftion auf\ die entfpredhende Kriimmungsebene iiberhoben.

426, I1. Man Fonftruive bey einer beliebigen Jabl von Punften der gegebenen
inie die entfprechenden ostulivenden CEbenen, und ziehe in jeder von diefen Chenen eine
Normale 3u der Kurve. Der geometrifche Ovt diefer Jormalen iff eine windifd)e %I&
dhe (Urt. 416.), von welder fie die Crieugungslinien find. |

DQurdy den gegebenen Punft fubre man eine Normalebene 3u der Kurve, fo ift
diefe tangivend ju der windifdhen Flade an einem Punft der Normalen, die demfelben
gegebenen Punfte jugehort; man beftimme diefen Verihrungdpunft, fo hat man den
aefuchten Krimmungdmittelpuntt, *) |

Eine weitere Wuflofung der borgelegten Aufgabe ergiebt fidh aud Art. 419,

*) Siehe Hachette, Eléments de géométrie a trois dimensions, &eite 79,
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ﬁe i‘ﬂ wgmb ¢ine l’rumme Linie gegeben man verlangt eine odev mebtere tbr v
| | fEocluten 3u Fonftruiven ?

427, Hufldéfung, DMan beftimme auefff oie aufwidelbare Flide, weldye der
Ort der Cooluten der gegebenen Kurve iff, Ju diefem Cnde fithre man eine himreidyende
Anzabl von FNovmalebenen 3u der Kurve, und nad)dem man den Horizontal - und Ber-
tifalvif einer jeden beftimmt Dat, jiehe man . eine Porijontale Kurve tangivend an die
NReibe der erften Niffe und eine wertifale Kurve, tangivend an die NReihe der weyten, fo
bat man bie Niffe der verlangten oéfulivenden Flache, (Urt, 417.) ¥

@ind diefe Niffe befannt, fo beftimme man bdie Verihrungépunite, in welden fie
je swep Niffe einer nemlidyen Normalebene bevithren, und verbinde diefe Punfte durd)
eine Gerade, fo hat man eben {o mele @rgeugungﬁhmen perfeiben JFlade.

Sit diefed gefdhehen, fo nebme man irgend einen Punft der gegebenen Kurve, unB
filpre durd) denfelben eine Tangente an die aufwicelbare Flache; der Qemgrungépun&
diefer: angente gehirt einer von den Cvoluten der gegebener ﬁurbe an, und wir wollen
antiehmen, diefe Cuolute fep die ju Fonftruivende, Jlad)dem man fofort die Aufiviclung
ver JFladhe, weldje der Ort der Pole der gegebenen Kurvve ift, fonftruivt hat, trage man
auf diefe Aufwiclung die oben genannte Tangente tiber, fo it die unbefiimmte Verlin:
gerung diefer {ibergeiragenen Tangente aud) jugleich die verlangte, auf die Uufiviclung
ubergetragene Gvolute ; denn jede Cuolute einer Kurve it auf ver Uufwidlung des i
“ted ver Pole diefer Linie, eine Gerade, 8 bleibt daber nuyr diefe- ibergetragene und uns
beftimmt verlingerte Sangente wieder auf die sufiicelbare Fladie, weldye alle Eooluten
ver gegebenen Linie enthalt, suvicjutvagen, um die verlangte Cvolute ju erbalten,

428. Wie aud vem Vorgetragenen evfichtlich ift, Dhaben alle Kurven mit ihren
o3fulivenden Chenen und ihren Krimmungsbreifen 3wey aneinander{iofende Clemente, vder
dbrey unendlich) nabe liegende Punfte an dem Verfhrungdorte gemein, wabrend eine Kurve
und eine gewdhnlicdhe Tangente, oder ywey fidh einfad) berithrende Kuvven nut ein Eles
ment oder ywey aufeinanderfolgende, unendlich nabe liegende Punfee gemein haben. Man
theilt Defhalb die Berahrungen in verfdhicdene Klaffen ein. Die Kangenten bilven die
Bevubhrungen der erfien Ordnung, die Keammungsfreie die Veriuhrungen
per yweyten Ordnung, und ed ift hievausd leidht ju entnehmen, was man fid) untey
Berithrungen einer hoheren Ordnung ju denfen habe., |

Bepfoiele nber die Konftrultion dev osfulivenden Chenert und Ddex Rmmmungéfrelfe
finden fich in @ad)ette’é yoeptem Supplemente 3u Monge ; aud) giebs Ballce (geom
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descr. pag. 176 ete.), die Konftruftion der Gooluten einer Kurve, die aus dem -i)urcf)f&mi:’tte
eined Cylinderd und einer Kugel entfteht, fo wie einer colindrifhen Spivallinie. Wiv

fubren abrigens, um nidht ju weitldufig 3u werden, von dicfen Bevfpielen feine an, und
verweifen defhalb die Lefer auf die genannten Werfe,

'Bmentc_ﬁ Rapitel
Bon den Krummnungen der Fldcdhen.

429, Dicfer Gegenftand fann feiner Natur nad), mit weit qroferer Seicbtijgl'eff
-~ muitteljt der Analyfis bebandelt werden, ald durd) blofe Betrad)tung der Cigenfdhaften der Hugde
depnung: da aber die NRefultate, 3u we[af)en diefelbe fubrt, den Kinftlern febr niplich
fepn fann, von welden wir nidt voraudfeien dirfen, daf fie mit den analytifhen Ope:
rationen vertraut feyen, fo werden wiv diefelbe darjuftellen fudjen, indem wir blod geos
metrifhe Betrad)tungen anwenden. Diefe Methode wird war die ihr eigene Klarheit
mit {id) fubren, aber aud) eine gewiffe Langfamleit in ihrem Sange.

Die Fladen Fonnen in Vegug auf thre Krvammungen in drey grofe Klaffen abges
theilt werden. Die erfie umfaft diejenigen, welde in allen thren Punften gar Feine
Keiammung haben: die Flache viefed Sefdhlechted veduziven fid) auf die Ebene, die 0bris
gend auf beliebige Art im Raume gelegen feyn Fann,  Die wepte Klafle {dlieft alle die-
jenigen ein, die in jedem ihrer Punfte nur eine eingige Krimtmung haben ; died find im
Ullgemeinen die aufwidelbaren Fladen, von denen 3wey aufeinanderfolgende Clemente
betradytet werden Eonnen,. ald feven fie ILheile einer Kegelflade, felbft wenn man die
Grofe bdiejer Clemente ald unbeftimmt in der Nidtung der Kanten der Faden bes
tradytet.  Alle ubrigen Fladyen endlich bilven die dritte Klafje; f{ie bhaben in jedem ihrer
Punfte ey unterfdytedene Krimmungen, die {idh, unabhdngig von einander, andern fon-
nen.  Wir wollen damit anfangen, die einfachften $Iad)en su betradyten, und uerft die
Colinderflacdhen,

430.. @3 fep A B F-E (Taf. XLIL Fig. 4.) eine unbegrdnyte Colinderfladye,
von beliebiger Grundlinie, auf der man einen willtuhrlidy genommenen Punft L betradyte,
Durdh diefen Puntt denfe man {id) die gerave Crieugungslinie C L G und einen Sdnitt
J L K, der dburdy eine auf die Cryeugungslinie redytwinflige Chene gemtacht ift; bdiefer
Sdnitt ijt parallel und abnlih mit der Bafid der Flade, Endlid) denfen wir uns



