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sunfte Aufgabe,

o find in einer Pyramide 3wey Winkel gegeben, und die Seite, an weldey diefe
Wintel anIie{gen‘; man foll die 3wey andern Seiten Fonfirviven ?

372, Uufléfung, (Taf. XXXV. Fig. 7.) €8 fep B S E die gegebene Ceite,
Cbdund C” d d” oie 3wey befannten Winfel, von denen der Cine an der Kante B S
anliegt, und der Andere, an der Kante E §; 3u Deftimmen find die jwey anderen Seiten.

Padhdbem man durd) einen beliebiq genommenen Punft C der Geraden C 2 eine
Parallele C D 3u BS gefithrt hat, und ju E S eine derartige *Parallele C” D, vaf Diefe
Parallelen al3 vie Projefiionen zwep anderen Geraden entfprehen, welde in einer 3ui:
Ehene der Seite B S E parallelen Clhene, in der Entfernung C 4 oder C” d” von bdiefer
Cbhene angenvmmen find; fo werden fid) jene Pavallelen in einem Punfte D {dneiden,
weldher die Projeftion in eined Punftd der dritten Kante der Ppramide auf der Chene
per Geite B S E ift. Lagt man die 3wey Chenen (s B, 6 C) und (S E, 4 C”), ‘die
Cine um bdie Gevade S B, die Andere um die Gerade S E fid) dreben, fo fallt daduvd)
per Punft der Kante, von weldhems D die Projeltion iff, in ber Chene der Seite B s E
auf eine der Geraden p B A und D E F, weldhe wedyfelfeitig aud D fenfredit auf s B
und S E gezogen find.  Ueberdied ift diefer Punft in einem Abftande von dem Sdjeitel
s der Pyramive, gleih der Hypothenufe eined rechtwinfligen Orepectd, welded ald anlie:
gende Geiten an dem vedhten Winfel die Geraden D S und 4 C oder d” C” hat. Jn ber
Aufwicklung liegt vaher dDiefer Punft auf dem Kreidbogen, welder ausd S ald Mittel,
punft und mit jener Hppothenufe ald Halbmeffer Lefd)vieben ift, und er licgt folglich in
ver Vegegnung diejed Kreifed mit der Geraden D A und D F; daber find die Winfel
E S Fund A S B die swey gefudhten Seiten, .

Man wirde die Punfte A und F aud) Fonfiruivt haben, wenn man bemerft, daf
AB=—bC und oa EF=4d' C". |
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Ps {ind 3wey WinFel gegebenn, und die, cinem Oderfelben gegenfzberﬁebenbe
Seite, man vevlangt die swey anderen Seiten ?

373. ufldfung. (Taf. XXXV, Fig. 8.) €8 fep B S D Ddie gegebene Seite;
C B D ber Winkel ver Chene diefer Seite, mit der Chene (S B, B C), welche die aweyte
@eite enthalt, B C' D' ver 2Winfel biefer lebiten Cbhene mit Derienigen, weldhe die dritte
Ceite enthalt, Oie Aufgabe befieht varin, burd) die Gerade D S eine Chene 3u fithren,
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weldie mit der Ghene (S B, B C) einen Winfel bilve gleidh) B C° D, Diefe lesite Be:
dingung it aber gleichbedeutend mit der, eine tangivende Ebene s einem geraden Freids
 formigen Kegel 3u fuhren, deffen Axe fenfredht auf die Cbene (B S, B C) iff, und
deflen Gryeugungslinie mit diefer Chene den beftimmten Winkel madyt.

374, Nadvem man daher den Punft D ald Sdjeitel eined geraden Kegeld ge:
nommen, wovon die Senfredhte D L. auf B C° die Axe iff, und deffen KRante D C mit
B C einen Winfel B C D glei) B &’ D’ madit, fo lege man die Cbene (B S, B C)
auf die Cbene der Seite B S D uricf; wodurd) die in diefer Cbene enthaltene Bafis
ped RKegeld, deven Halbmeffer L C iff, in den Kreid C” A A" verfeht wird, der al3
Halbmefjer die Gevave C° L' = C L hat, und deffen Mittelpuntt ein Punft L' Der
Geradven B D ift, fo daf L'B=DB L. 3Jieht man aud dem Punft S an diefen Kreis
bie Tangente S A, fo iff der Winfel A S B die an B S D anliegende Seite; denn
die Gbene, weldpe durdh S D und S A gebt, ift offenbar tangivend ju dem Kegel, defjen
Are L D ift, und fie bildet daber mit der Chene (S B B C") einen 2Winfel gleich dem
geaebenen Winfel B C' D', |

$Hiatte man die Tangente S A" an den Kreis A C” A’ geyogent und den Winfel
BS A" ald die an S B anliegende Seite genomnien, fo wirde die durd) S D und S A
gefuhrte Chene ebenfalld mit der Cbene (B S, € €') einen AWinlel gleich dem gegebenen
B G D’ gebildet haben, allein der in der Pyrvamide eingefdhlofjene Winfel diefer Deyden
Cbenen ware nidht mebhr der Winfel B ¢ D’ felbft, fondern feine Crganjung.

Sind jwey Geiten B S D und A S B oder A’ S B befannt, und der wvon ihnen
eingefdhloffene Winfel, fo vollende man die Auflofung wie bereits angegeben, (Art. 367.)

375. Die fedhd fo eben gelddten Uufgaben fber die drewfeitige Pyramive fdyliefen
die ganze {pharife Trigonometrie ein, Der Mittelpunkt der ﬁﬁge[ auf weldyer ein fphar
rifjhed DOreped verzeidynet iff, fann ald der Sdjeitel einer drepfeitigen Pyramive betrad):
tet werden, welde ald Kanten die prey durd) Die Odeitel Ded fpharifhen Drepedd ge-
fiubrten Halbmefjer der Kugel hat. Die Wintel, welche diefe Halbmefler unter fidy bils
dent, und weldye 3u Maafen die Seite Ded Orvepedd haben, find die Seiten der Pyras
mide. Dasdjenige, wad man einen LWinfel ded fpbartfc[)en Drepedd nennt, ift ein 8[&
demwinfel der Pyramibde.
| @3 fey O (Fig. 9. Taf. XXX V.) der Mittelpuntt einer Kugel; die drey Halbs
meffer O A, O B, O G Deftimmen dad fpbarifhe Oreyef A B G, weldies ald Geiten
die Bogen gropter Kreiffe A B, A C, B C hat, welde gwifden diefen Halbmefjern gefafit
find.  Jicht man durd) den Mittelpuntt O der Kugel drey andere Halbmefler 0 A/,
O B, O ¢, wedfeldweife fenfred)t auf die Chenen der Seiten ¢ B, A C, A B Ded ¢r-
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ften febdrifhen Ovepeds, fo bildet man ein jwepted Oreped A’ B ¢/, welded fupple:
mentivend ju dem Crften iff. Jn der That begeihnen wir, wie oben durd) A, B, G,
die Flachenwintel ded fpharifhen Dreyeds, weldye Winfel in fenfrechten Chenen auf die
Halbmefier O A, O B, O C gemeflen werden; und durd) a, b, ¢, die, wedfeldweife den
Winkeln A, B, C gegenitberftchenden Seiten C B, AC, A Bj fo find Ddie Slachenwinkel
A’, B, C" be8 Drepectd A’ B C Ddie Gupplemente Dder @etten a, b, c dbed Drepeds
A B C; und wenn man mit o, &, ¢’ die den Winfeln A, B, C’ gegenuberﬂef)enben
Seiten beé Orepectd A’ B C” benennt 5 fo find diefe Geiten wed)feldweife die Supple:
mente der Winfel A, B C. o zum Beyfpiel, da die Seite o, die dem Winfel A’
gegenitberfteht, swifdhen den wey Halbmeffern O B, O C' gefaft ift, weldre fenfredyt
auf die Cbenen der Seiten b, ¢ ded yrimitiven Dreyedd A B C find, fo iff die Chene
diefer Geite @ fenfredit auf den Halbmeffer O A, den Durchfdnitt der CEhenen der
Seitenn b und c; man hat daber in diefer Ehene, wie in jener der Figur 1. ein Wiered
A S B X von jwey redpten Winfeln A und B, und von wep Winfeln S, X, wovon
ver Cine gleid) ift der eite o Ded fpharvijhen Dreyectd A’ B” C, und der Unbere gleid)
pem Fladenwinfel A ded fobarifhen Dreyed3 A B C; woraus fid) ergiebt, daf die Win:
fel @ und A Gupplemente 3u einander find.
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376. Man nennt befanntlid) geometrifden Orvt eined Punltd diejenige Flade
ober Linie, welde au Folge gewiffer Vedingungen diefen. Punkt enthalten muf, und geos
metvifhen Ort einer Linie, die Flade, weldye der Vedingung unterliegt, durd) diefe Linie
s geben.  Wenn ein Punft ald geometrifdhen Ort eine Linie bat, fo beftimmen wey
biefer Qinien die Stellung defjelben, ‘find Dhingegen Frumme Flacdhen die geometrifden
 Oerter eined Punfted, fo find drey diefer Fladen ju feiner Veftimmung evfoderlid).

Die Clementar - Geometrie bietet fehr viele Beyfpiele dar, von dem Gebraudye dev
geometvifhen Oervter.  Jum Beyfpiel, vie Ldfung der Anfgabe: duvd) drey in einer
Cbene gegebene Punfte einen Kreid zu fubhren, ift auf die Betraditung
geavimdet, Daf oer Mittelpunft Ded ju fucdjenven Kreifed durd) bad Jufammentreffen



