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Epicycloive ald Horizontalprojeftion einen Punft E ded Halbmefferd S C, fo daff C E
gleich - ift der Horiotalprojeftion B ¢ Ded Durdymefierd B e ded beweglihen Kreifes. |

354, Da der BVogen A C D ded fefen Kyeifed an Lange gleidy iff dem gangen
Umfange ded beweglichen Kreifed, fo gehort der Punt D der fobarifdhen Epicycloive an,
und er fann ald der Urfprung eined weiteren Bmetge@ der Epicycloive betradytet wer:
ven, weldjer dem erften gleih ware, und weldjer als .bouauntafpro;eftmn eine Kurve
batte, die von der AE D in nidhtd abwide, -

- 355. @3 ergiebt fidh aud diefer Konftruftion, vaf bdie fpharifche Cpicycloive ausl'
einer unendlidhen Unzahl gleiher Jroeige jufammengefest iff, die fich auf eine, auf die
Are ded feften RKegels fenfredyte Chene nady gleichen Kuvven projeftiven 2tend daf bdies "
fe Bweige auf der freidférmigen Vafid ded feften Kegeld Ruckehrpunfte haben; 3tensd
baf der ywifdjen zwey aufeinanderfolgenden Nicktehrpuntten gefafte BVogen jener Vafid
an Lange gleidh ift dem gangen Umfange des beweglichen Kreifes.

Ronfiruftion der Tangente 3u der {phavifden Epicycloide.

356. Crite Avt. €3 fey ver Punkt der fphavifhen Cpicycloive, an weldjem
man Die iﬁangente verlangt in 7 auf dem beweglidhen Kreife vom Durdymefjer B E
angenommen; er hat daber ald Horizontalprojeftion den Punft F und ald Projeftion
auf ver Vertifalebene S E den Punft £ Die verlangte Tangente ift (Art. 351.) fenkfs
vedht auf die Cbene der Geraden, die ausd demt Punfte (F, £) nady den Mittebyuntien
(S, s), B ver ywey Kugeln gefubrt find, von denen jede ein Clement der Cpicycloive
enthalt. Nun aber trifit die erfie Gevade (S F, s f) die Horizontalebene im Punft
V; bie Jweyte gebt durdy den Punft Bj; daber Dat die Cbene ver ywey Geravern
(SIF, s ), (B F, B f) ald RNi§ auf ver Horijontalebene die Gerade B V und auf
ver Vertifalebene die Gerade s B, daber hat die verlangte Jangente eld Horigontals und
Q}etttfalpm;eﬁwn, oic auf die Gevaden V B, s B wedfeldweife fenfwd)ten Geraven F T,
[, wnd fie trifft die Horiyontalebene it Punfte (T, 7).

357. Bweyte Urt. C3 fey abermald £ ver gegcbew Punft ber' Cpicycloide,
veflen Horizontalprojeftion F’ ift. Die Tangente an diefemy Punft ift (Wrt. 351.F der
gerade Durd)fdnitt gweyer tangivenden Chenen, Cimer ju der Kugel, welde thren
Mittelpunft it dem Sdyeitel (S, s) ved beweglihen und ded feffen Kegeld bat, und
per Anvereir, ju der Kugel, welde ald Halbmeffer die Gerade £ B bat, und ald Mit-
telpuntt den BVeribrungdpunft B ved feften und ded beweylider Kreifed, auf welden
fidy der Puntt £ der Cpicycloive befindet, Da der durd) f gefithrte Hallmeffer der
evitens Kugel al3 \@ortaontafprojfftwn vi¢c Gevade S F Pat, fo it ver NRiff der Chene,
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weldye Diefe Kugel im Punkbt £ berihrt, fenfredyt auf dicfelbe Gerade S F'; fiberdies
geht Dieje Sbene durd) die Tangente £ 7 ju dem Kreife B £ g' E'; aber diefe Fangente
fdyneivet die Horizontalebene in dem Punfte / der Tangente B / N ded feften Kreifes, da:
Der Dat die tangivende Ebene 3u der erfien ﬁuge[ al8 Nif auf ey @ortaonta[ebene die
auf S F fenfredhte Gevade 7 m.

’:Dte tangirende Cbene am Punft f su der jwepten Kugel, gef)t burd) die Zangen:
te /° N ju dem grofen Kreife diefer Kugel, der aud B al8 Mittelpunft und mit einem
Halbmefjer gleih B £ befdyrieben ift; aber diefe Tangente fdyneivet die Hoviyontalebene
in dem Punft N der Gervaden B 7 1, welde den feften Kreis in dem Punfe B berdibrt ;
wenn man daber aud diefem Punft N eine Senfrechte N p auf die Horizontalprojeftion
B I de3 Halbmeffers B 7 fallt, fo ift diefe @enfredhte der Hovizontalvif der tangiven:
pen Chbene 3u der yweyten Kugel; fie trift den RNiF / m der tangivenden Cbene ju der -
evftenn Kugel in einem Punft T der Jangente ju der Cpieycloive. Daber berfihrt die
purd) T und F' gefithrte Gerade die Horijontalprojeftion ver Epicycloive in dem Punft .

358. Da die tangivende Ebene zu der wepten Kugel am Puntt 1 fenfredit ift
auf den Halbmefjer B f/, und auf dbie Ehene ded beweglihen Kreifed B £ ¢ E, fo
geht fie durd) die Gevade r e p, welde, fenfred)t auf die Gbene B e ded beweglichen
Kreifed, und durd; den Punft e deffelben gefubhrt ift. Nun aber fdneivet diefe Gerave
r e p die Horigontalebene im Punft p; daher ift die Gerade N p der NRiff der tangis
venden Cbhene gu der ywepten Kugel, und bdiefe Gerade muf fenfred)t auf die Horizon:
talprojeftion B F De3 Halbmeferd feyn, der durd) den Veriihrungdpuntt £ gebt.

Oie tangirende Chene in £ ju der Kugel vom Halbmeffer B f ', da fie fenfred)t
auf die Cbene ded beweglidien Kreifed ift, fdneidet Ddiefe lefstere CEbene nad) der Gera
ven " K, weldhe durd) den Endpunft E' ded Durdymeflers B E gebt, woraus folgt,
pafi dieje Gerade die Projeltion der, durd) den Punft /7 gefihrien Tangente ju der
Cpieycloive auf die Ehene ded beweglihen Kreifed fey.

Die tangivende Chene ju der Kugel, vom Halbmeffer B £ am Punft f° ded be
weglidyen  Kreifed B /7 o’ ift aud) tangivend zu dem RKegel, weldper ald RLeitlinie bdie
fobavifdye, Cpicycloive, und ald Mittelpunft den Punft » der Geraden S s hat, in wels
dem diefe Gerade von der Senfrediten p e r an dem Endpunft ded Durdymefjers B e
getroffen wid; Diefed ift einleudhtend, Ddenn jene Cbene geht durd) eine Langente Fu
per RKurve, welde dem Kegel al3 Leitlinie dient, 3 ift aber widtig u bemerfen,
daffi man bep irgend einer Gtellung K I o ded8 bewealihen Kreifed auf bdiefem Kreife
einen Punft o der foharvifdhen Epicycloive habe, fo daf die Ebhene, weldje durd) die Ge
vade o [ gefihrt iff, und fenfred)t auf die Gerade o K, die den Punft o der Epicyclor
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pe und den Verthrungdpuntt K ded feften und ded Deweglichen Kreifed verbindet,
tangirend 3u dem SKegel ift, ver feinen Mittelpunft’ in r hat, und ald Leitlinie die
fpharvifhe Cpicyclove, Jn der Zhat, da der Winfel K o I ein redhter ift, fo gelit die
Seite I diejes Winfeld nothwendig durd) I, den Cndbpunft ded8 Durdhmeffers K I des
beweglichen Kreifed. Die Chene o I, weldye man fenfredht auf die, in der Chene ded
beweglichen Kreifed gelegene Gerade K o gefihrt hat, und folglidy fenfredht auf diefelbe
Gbene, geht durd) die Gerave, weldhe man durch den Punft I fenfredit auf die Chene
oed beweglidyen Kreifed fithrte; aber diefe lestere Gerade fdneivet die Axe (S, S 5) in
pem Punft (S, ), weil diefer Punft dber Mittelpuntt desd, durd) die Gerade (S E, re)
bey ihrer Umbdrehung um die Gerade (S, S s) erjeugten gevaden RKegeld ift; daher ift
fowobl die durd) den Punft o der fobarifhen Eyicycloide gehende Ehbene I, ald die,
purd) den Punft f° diefer Kurve gehende Chene f” E tangivend zu dem Kegel, welder
feinen Mittelpuntt in (S, r) bat, und deflen Leitlinie die foharifhe Cpicycloive ift,

359. Weldyesd demnady die Stellung ded bewegliche Kreifed fen, fo find auf dies
fem Kreife drey Punfte ju unterfdheivens 1tend der Crieugungspunft der Cpicycloive;
2tend der %erﬁbrungépunft ped feften und ded Dbeweglidhen Kretfes ; 3tend der Cndpunft
ved Durdymefferd, welder durd) diefen Vertihrungdpuntt geht. Hat man burd) diefen
lesten Punft cine Senfredhte auf die Chbene ded beweglichen Kreifed erridytet, fo {dnei:
pet Diefe enfrechte die Are ded feften Kegeld in einem vievten Punfte, welder uns
yeranderlid) ift, gleid) wie die Neigung der Cbene ded beweglihen Kreifed, in Bejug
auf die Chene Ded feften Kreifed; die, durdh diecfe Senkredhte, und durdh den (Erseu:
gungspunte dev fpharifhen Epicycloide gefubrte Ebene ift tangivend su dem Regel,
welder als Tittelpuntt jenen vievten Punkt bat, und als Lcitlinie die {pbarifde
Epicycloide. |
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