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Hnverboloid beftimmen, welded ebenfalld langs der Geraden A A° A” tangirend et
allgemeinen windifdyen Flade ware. Die geraden Leitlinien ded Hyperboloivd, weldyes
~eine windifdye Flache nady einer gemeinfdaftlidhen Erieuqungslinie A A" A” bevithrt, find vaber
nur der Bedingung unterworfen, durd) drey Punfte A, A, A” diefer Geraden 3u geben,
und in den tangirenven Cbenen zu der windifden Sladye an eben diejen Punkten enthal:
ten 3u - fepn, | ’ -
152, Bon welder befonderen Art demnad) eine windifche $§Idcf)e fepn mag, fo
gicht e3 eine unendlidhe Menge Hyperboloide von einem Nets, weldye ein Element mit
oiefer Flacdhe gemein haben fonnen, oder fie nad) einer Geraden berithren. Jeded von
diejenn Hyperboloiven hat ald Leitlinien drey Gerade, welde willkihrlid) in den tangiren:
pen Cbenen und durd)y orey Punfte der gemben %erubrungﬁhme per windifchen Flade
und 23 Hyperboloiod gezogen find. | |
LA 153. Die berithrenden Hyperboloide einer mmbtfuf)en Sladhe werden hyperbolifche
Spara‘bo[owe, wenn Die Drey, in Den drep tangirenden Cbenen genommenen geraden Leit:
linien pavallel ju einer Gbene find. Die windifdhe JFlade fann daber aud)y von einer
unendliden Menge hyperbolifdyer PVarabolove nad) einer geraden Crzeugungslinie berihrt
werden, |

AlTlgemeine Aufgabe

Die Erieugung einer windijden Slade ift beFannt und gegeben; man féu
ourdh einen ebenfallis gegebenen LunFt diefer Slddhe cine tangivende Ebene 3u
oerfelben fubren ?

154, Auflofung. PRadydem man die durch den Veruhrungdpunft der vorgelegten
Flade gehende gqerade Cryeugungslinie fonfiruirt hat, fithre man durd) diefe Gerade drey
verjdyiedene Cbenen. Diefe Cbenen find fammtlid) tangirend 3u der windijdhen Fladye,
und man beftimmt ihre Veruhrungdpunkte nad) ver (Art, 132.) vorgetragenen NMetho:
pe. it diefesd géfd)eben, fo fubre man in Den drey tangirenden Chbenen, und durd) die
orey gefundenen Berubrungsdpunfte, drey beliebige Geraden, und nehme diefe als die qe-
vaden Leitlinien eine $Hyperboloivd von einem Nee.  Diefed Hyperboloio hat an allen
Punfren der oben genannten geraden Crzeugungslinie einerley tangivende Cbhene mit
oer vorgelegten windifhen Fladje. Die Aufgabe Fommt alfo darauf juricf, durd) einen
gcgebenen PDuntt emnesd @nperﬁo[mné von einem S?ege, deflen Drey gerade Leitlinien be
fannt {ind, eine tangivende Cbene ju fitbren; und ot (Urt. 145.) aufgeldpt. Cie drey
Geraven Leitlinien Ded tangivenden Hyverboloid fonnen, da hre Lage in den drey tangs



Tangirende Cbenen, deven Beriuhrungdpunkt .ni,d‘)t gegeben ift. 91

venden Ghenen der windifdien Fladye unbeftimmt ift, fo gewablt werden, vaf fie parallel
su einer nemlichen Cbene find, und in dbiefer Hypothefe wandelt das SHperboloid [icf)
in ein berithrended hyperbolifded Paraboloid um. (Art. 122.)

Wir werden weiter unten (Urt. 328.) aus bdiefen Cigenfdhaften der winbdifd)en
gladyen eme allgemeine graphifdhe Aufldfung ded Problems der Tangenten ableiten. '

- b

S‘nfteg $apriel

%angtrenbc Chenen 3u frummen Fladyen, bereu %etuf)r‘u’ngéf
puntt nidjt gegeben iff.

Devingungen , welde die Stellung der tangivenden Ebineyw 3u einer Frummes
| Sldhe beftimmen.

155. Sn den verjdhieenen Aufgaben iiber die tangivenden Eberer ju den Frummen
Sladen, weldye wir bis jetst aufaeloft haben, fefiten wir ffetd voraus, Daf bdev Punkt,
purd) weldhen die tangirende Cbene gefubrt werden follte, auf der Fllade genomutert,
uud dag er felbft per Berithrungdpunft fey: bdiefe einjige Bedingung 1war hinreichend,
um dic @tellung der Chbene zu beftimmen, Aber vem 1ft nidht aljo, fobald der Punit,
burd) den die Gbene gehen folf, auferbalb ver Fladhe genommen ijt.

156. ©oll die Stellung einer Fbene beftimmt feyn, fo muf fie drey verfdhiedes
nen Vedingungen entforedien, von Ddenen jede gleidhbedeutend damit ift: Durd) einen geger
benen Punft ju geben. Nun aber eatfpridht im Allgemeinen die Cigenijchaft, tangtrenb
3Ueiner frummen Flade su feyn, fobald Dder %erubrungépunft nidt gegeben iit, nur
einer eingigen von diefen Bedingungen. Wenn bdaber die Stellung einer Ehene durd)
Bedingungen diefer Art feftgefetst werden foll, fo bedarf ed deven, im Ullgemein bdrey.
Sn der That, nebmen wir an, ed feyen und drey frummen Fladhen gegeben, und ed fey
eine Gbene tangirend 3u einer von ihnen; fo Fonnen wir uns worftellen, bie Ehene
bewege fidh um diefe Flade, obne daf fie aufhdre fie su bertihren. ©ie wird diefed rady

allen erventlichen E}ttd)tungen thun fonnen, nur wird fid) nach Masgabe ver Ortsverdns

derung der Gbene, ver Berdihrungspunft auf der Fladie bewegen, und feine Bewegung

wird in devjelben Nidhtung ftatt haben, wie oie der Cbene. Nehmen wir nun an, diefe

Bewegung gefdebe  fo lange nad) tvgend einer Seite bhin, big die Chene der gwentem
B



