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l[angern. @ie bilden dadurd 5mmyiunterfd)iebene'aber vollfommen d&hnlidre Fladhennese,
dte felbft nad)y jener Krummen, welde man die RadfehrFante der aufwidelbaren
Sladye nennt, dergeftalt berithrend aneinander ftofend, vaf Fein Kbeil der Flade fid) in
den, durd) die Hoplung jener’ Frummlinigen Kante begrangten Naum ausdehnt.  Sndem
man die Flade durd) eine beliebige Gbene fdyneivet, erbalt man ald8 Durdyfdhnitt eine
RKurve mit einem Radlehrpunfre (Art. 408,), und diefer ift der Vegegnungdpunft der
fdnevenden Chene mit der Rucklehrfante, *) Diefe merfwiirdige Linie der aufividelba
ven Fladhen ift, weldyed auferdem aud) die eigenthumliche Vefdyaffenbheit der Flade feyn
mag, unmer eine Jentrallinie derfelben. .

Wenn die Rudtehrfante fid) auf einen eingigen Punkt redugirt, in dem fidy fdmmt.
lidhe geraden Crzeugungslinien Freuzen, fo entfteht eine Kegelflache, und jener Punkt ift
ihe Mittelpuntt,
 Die Kegelflade wird eme Cylinderflacdhe, svenn bder Mittelpunft in eine unendlidhe
Cntfernung tbergebt, fo daf fammtlidhe geraden Crieugungslinien pavallel unter fid
werden.

Bey der Crieugung der Umbiullungdflachen, ju @nbe Diefed Kayitels, merben iv
nod) eine andere Cntftehungsart der aufiwicdelbaren Fladhen fennen lernen.

Von den windifden ISladen,

103. Die Bewegung einer Geraden ald Cryeugungslinie einer Flade erfobctt uin
beftimmt ju feyn, im Al gemeinen drey Vedingungen.

Wenn die entftebende Fladye eine aufwicdelbare feyn foll, fo 1t hiemit {hon die eine
Bevingung ausdgefprodhen, daf je pwep aufeimanderfolgende Crijeugungslinien in einer
Sbhene fepn muflen, und man bhat nur nod) wey reitere Vedingungen ndthig; um
Bepfpiel, man [afit die beweglide Gerade beftandig eine gegebene Kurve und einen gege-
benen feften Punft durdyfhneiven, wie bey der Cryeung ver Kegelfladen, oder eine Kurve
urdyfdhneiven und dabey fietd parallel ju einer beftimmten Richtung bleiben wie die ge:
rade Crzeugungslinie der Cylinder; endlid) ift die alleinige Bedingung, daf die beweglis
die Gerade ftetd eine gegebene Kurve von doppelter Krummung berdbren foll, hinver
dend um ihren Weg feftzufetien. ¢

Sm Ullgemeinen aber werden drey Vedingungen erfodert, um die Bewegung Dder
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*) Mady diefer Analogie gwifden dem NRucklehrpunfte (point de rebroussement ) gewifjer
Kuroen, und ber Riucktehrante (aréte de rebroussement) der aufwidelbaren Fladen

wurbde ven 9Ron ge die Benennung dev (eteren gebildet,
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geraden Erjeugungslinie yu leiten, 83 ift in der That leicht einjufehen, daf wenn eine
bewealidhe Gerade nur den ywey Foderungen entfprechen follte, ftetd 3wey Linien von
poppelter Keimmung u fdneiden: ihre Bewegung dadurd) nidt feftgefest wive. Denn,
nadypem man die Gerade durd) irgend einen Punft der erften frummen Leitlinie gefubrt
bat, Fann fie nod) alle Punfte der wepten Kurve durdhlaufen, und ihre Stellung ift
fomit nidht beftimmt, Figen wir nun nod). eine dritte Bedingung bey; und unter allen,
die wir wablen Fonnten, diefe: bdie Gerade foll Dbey ihrer BVewegung immer horizontal
bleiben ; fo ift diefe Bewegung, und fomit aud)y die Crjeugung einer Flidhe beftimmt,
Wil man um Bevfpiel Die Crjeugungslinie Fonftruiven, bdie einem beliebigen Puntte
per einen Leitlinie entfpridht, fo bat man nur durd) diefen Punft eine horijontale Chene
qu fubren, und nadypem man ihren Durd)fdnitt mit der wepten: Leitlinte beftimmt, die:
fenn Punfe mit dem Critgenommenen durd) eine Gerade 3u verbinden. '

3 ift einleudhtend, vaf, wenn nidht einige befondere: llmftande hieben obralten,
bie Dad Gegentheil miglih madyten, je 3wey aufeinanderfolgende gevade Eryeugungslinien
nidht in einer Gbene feyn Fonnen ; fie werden ubeveinander weggehen, indem fie fich in
thren . Ridhtungen- freuzen, wasd die darafteriftifhe Cigenthumlichfeit -der windifdhen Flachen
ausmadt, '

104, Dad Clement emer windifhen Fladye, wad ey aufeinaunderfolgende gerade
- Gryeugungdlinien einfdyliefen, ift in der Nidhtung diefer Geraden von unbegrdnyter Ausveh:
nung, aber ed ijt, wie flein aud) bdie Cntfernung der einfd)liefenden Cryeugunyslinien feyn
may, fein Stk einer Ehene, fondern ein Frummflacdiges Element in jedem feiner Punk:
te, und von dev Gefialt einer fogenannten windifdyen oder windfdyiefen Chene;
wefbaldb man aud) allen, aus berdrtigen Glementen jufammengefesten, Fladen bie_ Se-
jhlechtSbenennung ~windifdy~ gegeben bat.

Dicfe Fladen haben ywar die Gevade jur Crzeugungslinie, wie die Aufwidelbaren ;
aber f{te fonnen nidht wie Diefe Leiiteren eine Rudtehrfante baben Denft man fidy imv
mer wey aufemanberfolgenbe Eryeugungslinien einer mmb;fd)en Flade vurd) die Gerade
gefdynitten, weldye fenfrecht auf beyde ift; fo biloen die Fuppuntie aller diefer Senfrechten
auf ver windifden Flade eine befondere Linie, meIcf)e man die CGingiehungsdlinie
(courbe de striction) *) nennen fann,

105. Die allgemeinfte windifche Flade wird durd) eine. Gerade. erg,eu;t Der man
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*¥) Aanw, Diefe Linie entHalt off:nbar die Elrgefte Cntfernungen aller Geraden der minbifd)m
&ade, o daf diefelbe mach diefer Linie am engften, cber gewiffermafien eingefhnuce erfdheint;
baber bie Venennung der Linie,
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auferlegt, fid) auf drey gejebenen frummen Linien 3ulbemegen. Nimmt man einen Punkt
er einen frummen Leitlinie al8 @deitel eined Kegeld, welder die jwente Krumme ald
Bafig” hat, fo wird bdiefer die dritte Krumme in einem oder mehreven Punften fdneiven,
und die Gerade, weld)e durch einen diefer Lefiten, und durd) den Punft der erfien Kurpe
gefithet ift, lebnt fidy ju gleicher Seit auf alle prey gegebenen Kurven,

Wenn man diefe drey Vedingungen jum Theil oder gany durd) anbere evfefit; in:
oem man jum Beyfpiel der Geraden aufgiebt, fidh auf zwep Krummen und einer Flade
ju bewegen s oder auf gwey Fladen und einer Kurve; oder auf drey Flachen ; oder auf
ey Fladyen, wobey fie einen befannten Winfel mit einer gegebenen Gbene madyt L
entfteht durd) diefe BDewegung, im %(ﬂgememen, eine windifhe Flade.

" @ebr baufig find wey Leitlinien gegeben, und eine Ehene, yu weldyer die beweglidhe
Gevade beftandig pavallel bleiben foll. LWenn in diefem Falle, die Cine der benden Leit
linien eine Gerade wird, fo entfieht eine Fladhe, welde unter dem Namen Konoid
befannt ift, weil fie einige Uehnlichfeit mit dem Kegel (conus) hat. St bey dem
Konoid die gerade RLeitlinie fenfredht auf die Chene ded Parallelismus, fo erhalt die
Slache die Venennung geraded Konoid, und jene gerade Leitlinie ift ugleid) die
Cingiehungslinie derfelben,

Vonr den Umbullungsfldden.

106. Wenn eine Flache von beftandiger oder veranderliher Geftalt -fid) nady ge
wiffein Gefese bewegt, fo durdylauft fie einen Raum , deflen Grange oder Umbhillung
eine gewifie frumme Flache ift.  Man nennt die Flachen, die auf folde Weife hervorge:
bradyt werden fonnen, Umbillungsdfladen odver aud) nur Umbullungen; ver be
weglidhen Crieugungsfladye giebt man den Beynamen der umbpull ten,

Betradyten wir eine umbillte Flade in drey unmittelbar aufeinanderfolgenden Stels
(ungen: die Swepte und die Crfte werden fid) nad) ciner gewiffen Frummen Linie fdhnei:
den, Die Jwepte und dvie Dritte werden fid) nad) einer abnliden Linie {dhneiden; bder
geometrifche Ovt alle fo aufeinanderfolgenden Durdyfdnitte ift DIB llmbuﬁung Ded von
per beweglichen Fladye burd)[aufenen Raumes, 5 ol

- Man venfe fich sum Veyfpiel eine im Raume bewegliche Kugel, vou beftandigem
oder veranderlidyem Halbmefjer, deren Mittelpunft eine befannte Linie durdylauft, Wenn
man bemerft, daf gwey Kugeln fid) nad)y einem Kreife fdneiven, deffen Cbene fenfredyt
auf die, durch ihre Mittelountte gezogene Gerade iff, fo wird man leiht einfeben, Ddaf
pie’ Umpillung diefer bevveglichen  Kugel, ober vielmehr bded von ihr durdilaufenen Rau:
mes, eme rohrenformige Jlade fey, Teven Ednitte fenfredit auf die Kurve, in wel:



