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ift der Halbmefler eined Cylinderd, von weldyem diefe weyte @embe Die lee 1ﬂ, und
auf ihr wird folglich die gefudhte Firjefte Cntfernung gemefjen.

Um die Bernbrungsdlinie der Cylinverfladye mit der CEhene, me[d)e para[(el 3 Den
awey gegebenen Geraven ift, 3u finven, fibre man durd) irgend einen Punft, bder als
Are angenommenen Geraven, (zum Beyfpiel durd) den Punft C, in weldem fie die
Horizontalebene durdyfchneivet) eine Cbene fenfrecdht auf bdiefe Ave. Der Durd)fdhnitt
diefer Ghene mit Der tangivenden Ebene ift die %erubrungé‘hme btefcr %egten mit Dex
freisformigen Grundlinie ded Cylinders, | |

Nacyvem die BVertifalebene C D fid) um ibren Nif C D gedreht, und auf bie $Hos
vizontalebene juriicfgelegt Dat, Fonftruive man ven Winfel B C 3" ven die yweyte Seras
pe (CD, cd) mit der Horizontalebene madyt, indem man eine Vertifale B B=—=10b
nimmt, Olefelbe Vertifalebene {dhneidet die, zu den ywey Geraden parallele Ehene nady der
Geraden F K, yparallel 3u C B'. Daber fdhneidet die, durd) C, und fenfrecht auf die Are
gefuhrte Chene die Wertifalebene C D nad) der Geraden C K, fenfred)t auf C B ober
F K, und die Horiontalebene nad) der auf C D fenfredyten SGeraden C H.

Nadhoem diefelbe ESbene fid)y um- ihren Horizontalvif C H gedreht hat, um fidy auf
vie horiyontale Projeftionsdebene urickzulegen; fallt der Punft K nad) K'; der Punft H
ped NRiffes bleibt feft, und die Gerade H K’ ift der Durchichnitt der tangivenden CEbene
~zu der Gylinderfladye mit dex Chene, weldye fenfredyt auf die Are diefer Flade ift. Wenn

man dabher ausd dem Punft C die Senfred)te C I auf jene Gerade H K’ fallt, fo ift
per aus C al8 Mittelpunft, und mit einem Halbmeffer = C 1 befdyricbene Kreis die
Grundlinie der Cylinderflache, und I N i die Horiontalprojeftion der Berithrungs:
 fante. Diefe RKante fdneivet die erfte Gerade in dem Punft (N, »), durd) welden
die gefudyte Senfred)t gebt. |

Der letste Theil der Uuflofung wvollendet fidh) wie die in Art, 43, %orgctragene, auf

welde wir juriicweifen, :

Dritfes K apitel
gortfepung Dder Crzengung der Fladyen.

Von den aufwicéelbarep und den windifden Sldden,

95. Alle Fladyen, welche durd) die Bewegung einer gevaden Linie erseugt werden
tonnen, bilden zwey grofe f?laﬂ'en fie fmb entmeber aufmwfe[ bare oder mmbtf d)e_

sladen,
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Wenn vermoge ded Gefefsed, wodurd) die Vewegung der geraden Eryengungslinie
vorgefdhricben ift, immer ywey aufeinanderfolgende Stellungen bdiefer Geraden betrad)tet
werden fonnen, ald in einer nemlidhen Cbene legend; dad heift, wenn fle entweder pas
rallel unter fich find, oder wenn fie fich in eimem Punfte begegnen, fo gehort de er
seugte Flacdhe ju der Klafie der aufwidelbaren Fladen.

Sm andern Falle, und zwar im Allgemeinften, wenn ﬁemlid) je ey aufeinan:
perfolgende gerade Crieugungslinien nidht in einer und Dderfelben Cbene enthalten fird,
entfieht durd) die Bewegung diefer Geraden eine windifdye Flade,

Uud diefen Crilarungen ift erfidytlich, vaf die Kegelflichen und die Cylinderfladien
sufolge ihrer Creugungsart durd) die gerade Linie 3u der erftgenannten Klaffe gehodren.

97, Die Bedingung, eine aufwidelbare Flade 3u erseugen, wird am Allgemeinfien
audgedructt, wenn man der geraden Eryeugungsliaie auferlegt, fic) vergeftalt ju bewegen,
vag fte beftandig tangivend tff, u einer gegebenen frummen Linic von doppelter Kritm:
nung.

QJn der Ihat, €8 fey A B C D (Taf. XU, Fig. 1.) eine topyelt gefriimmte Linte
von beliebiger ©tellung im Raume; denfen wir unsd alle moglihen Tangenten o A «,
bB Y, cCdc,... x diefer Sinie, fo find diefe eben fo viele Stellungen der bewegliz
dhen Geraden, und 3 ift leicht 3u erfehen, vaf die frumme Fladhe, vie fie alle ufamnien
- Diloen, ver gegebenen Crilarung (Urt, 97.) einer aufwidelbaven Slade vollfonmen ents
fpreche; denn trgend eine Cryeugungsdlinie, wie 5 B 5 wird von der unmittelbar vorhergebhen:
ven Geraden « A &, und der unmittelbar RNadhfolgenden ¢ C ¢ in wey, auf der Krummen
A B C D gelegenen 5punFteti A und B gefdnitten, weil diefe Geraden ald Tangenten der
KSrummen A B C D die Verlangerungen hrer aneinanderftogenden Clemente find.

08, Man nennt jede einzelne Stellung der geraden Cryeugungslinie eine Kante der
aufivickelbaven Flade, e pwep aufeinanderfolgende Kanten {dhliefen ein Fladyenelement
Cein, a3 man ald ein unendlih fdhmales, und in ver Nidhtung der begrarzenden Kanten,
unbeftimmted Stiddyen einer Cbene betradyten fann, = Alle diefe Clemente der Flade laf
fen fid), ohne audeinander geriffen 3u werden, und obne fid) 3u verdopyeln, auf eine Ehene
aufrollen oder aufwideln, Man fann fid) in ver That vorftellen, daf va3 erfte Clement
a b B fid) um die Kante 5 B, welde ed mit dem Jwenten b ¢ C verbindet, al3 cin Sdars
nier orehe, bi3 e3 in der nemliden Ghene ift wie diefed Clement; daf fodann diefe beyden
vereinigten Glemente fid) um die Kante ¢ D, die Yie mit dem Orittenr verbindet, dreben,
bi3 fie mit diefem dritten Clemente in einer nemlichen Cbene find, und {ofort; und eé it
ctaleudytend, daf die gansc-"glédyé fih dergeftalt ohne Unterbrechung ved Jufanumenhangesd,
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und ohne LVerdoppelung auf eine Chene aufwideln lafe, meld)e @Ztgenfcf)aft den auf’
widelbaren Flachen ihren Namen gegeben hat.

99, Wenn man den Begriff dev Aufwicdlung auf die durd) ebene Flachen be:
grangten Korper Ubertragt, fo fieht man fogleid), daf die Seitenfladhen aller Pyramiven
und aller Prismen, wenn man ihre Grundflddien aufer At [4ft, weldesd Hlod zufallige
Grangen diefer unbeftimmt betradyteten Kérper find, fid) auf die Ehene irgend einer Seite
neben einander auflegen laffen obne einen leeren Raum wijdhen fidh ju laffen, und obne -
irgend einer WVerdopplung su unterliegen.

Wil man diefe nemlidhe Operation bey einem Korper anderer ert, jum Benfpiel
bey einem Sfofaeder, bey einem Dodefacder anwenden, fo ift eben fo leicht zu erfeben,
pag fie midt ftatt finden fonne, obne daf wifchen ven verfd)iedenen S‘ibei[en der Aufwid:
lung leere Naume bleiben. -

Die Pridmen und Pyramiven f“ nd jedod) nwf)t die einzigen Korper, deren Seiten-
flachen fich obne eine Unterbredyung ded8 Jufammenbanges auf eine Cbene aufwideln laf:
fen, fondern diefed fann jeded mal gefdehen, wenn die Oberflade eined vorgelegten Kor:
pers durd) winfelfdrmige unbeftimmte Stide von Cbenen gebilvet wird, die nad) eben:
falls unbeftimmten Kanten aneinanbderftoffen, und wenn  aud) Dtefe winfelformigen Sei
ten thre Sdyeitel nidt in einem nemlidhen Punfte Hatten. _

100. Betradytet man nun frgend eine andere Frumme Flade ald eine aufivicel:
bare, fo 1aBt fid) biefelbe fmmer auf irgend eine Art, sum Veyfpiel, durd) wen Sy:
freme pavalleler Ebenen in fo viele Theile getheilt denfen, daf feiner von ihnen merfbar
von citent ebenen Clemente verfdyieden ift. Aber wenn alle diefe Theilchen auf eine Chene
audgebreitet werden follten, fo daf 3wepy aneinanderftofenve Ibheildhen eine gemeinjchafiliz
dhe @eite Ddatten, o wirden fie feere Raume awijhen fidy Iaﬂ'en, oDer fich ubereinander
fhicben, und der, odurd) den duferen Wmrif diefer fo audgebreiteten ITheilden einges
fdhlofjene Fladhenraum , wirde nid)t von aleicher Grdfe feyn, mit pem frummen 514z
dyenjtic, dad von allen jenen Kbeildhen gebilvet wird, - Die aufioicfelbaren Flichen be:
figen daber allein die Eigenthimlichfeit, obne Jerreifung oder BVerdopplung auf eine -

Goene aufgewickelt werden gu fonnen; weil fie die Gingigen find, deren ebene Clemente
eme, in der Ridhtung der Kanten ver Fladhen unbegranyte Ausvehnung Haben.

101, ©te Kegel - und die Cylinderfladen, laffen fid) leidht ald befonvere Urten
der (Art. 97.) erflivten allgemeinen aufividelbaren Flache ableiten. Jn der That be
ftebt pie @igenthitmlichFeit Diefer Ceitern Darin, daf ihre aufeinanderfolgenden geraden
Cryeugungsdlinien fidh u 3wey und swey auf einer Linie vour Dovpelter KRriummung, wel-
de fie alle Derithet, freugen; und fid) von da aud unbeftimmt nad) Dbeyden Seiten vers
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l[angern. @ie bilden dadurd 5mmyiunterfd)iebene'aber vollfommen d&hnlidre Fladhennese,
dte felbft nad)y jener Krummen, welde man die RadfehrFante der aufwidelbaren
Sladye nennt, dergeftalt berithrend aneinander ftofend, vaf Fein Kbeil der Flade fid) in
den, durd) die Hoplung jener’ Frummlinigen Kante begrangten Naum ausdehnt.  Sndem
man die Flade durd) eine beliebige Gbene fdyneivet, erbalt man ald8 Durdyfdhnitt eine
RKurve mit einem Radlehrpunfre (Art. 408,), und diefer ift der Vegegnungdpunft der
fdnevenden Chene mit der Rucklehrfante, *) Diefe merfwiirdige Linie der aufividelba
ven Fladhen ift, weldyed auferdem aud) die eigenthumliche Vefdyaffenbheit der Flade feyn
mag, unmer eine Jentrallinie derfelben. .

Wenn die Rudtehrfante fid) auf einen eingigen Punkt redugirt, in dem fidy fdmmt.
lidhe geraden Crzeugungslinien Freuzen, fo entfteht eine Kegelflache, und jener Punkt ift
ihe Mittelpuntt,
 Die Kegelflade wird eme Cylinderflacdhe, svenn bder Mittelpunft in eine unendlidhe
Cntfernung tbergebt, fo daf fammtlidhe geraden Crieugungslinien pavallel unter fid
werden.

Bey der Crieugung der Umbiullungdflachen, ju @nbe Diefed Kayitels, merben iv
nod) eine andere Cntftehungsart der aufiwicdelbaren Fladhen fennen lernen.

Von den windifden ISladen,

103. Die Bewegung einer Geraden ald Cryeugungslinie einer Flade erfobctt uin
beftimmt ju feyn, im Al gemeinen drey Vedingungen.

Wenn die entftebende Fladye eine aufwicdelbare feyn foll, fo 1t hiemit {hon die eine
Bevingung ausdgefprodhen, daf je pwep aufeimanderfolgende Crijeugungslinien in einer
Sbhene fepn muflen, und man bhat nur nod) wey reitere Vedingungen ndthig; um
Bepfpiel, man [afit die beweglide Gerade beftandig eine gegebene Kurve und einen gege-
benen feften Punft durdyfhneiven, wie bey der Cryeung ver Kegelfladen, oder eine Kurve
urdyfdhneiven und dabey fietd parallel ju einer beftimmten Richtung bleiben wie die ge:
rade Crzeugungslinie der Cylinder; endlid) ift die alleinige Bedingung, daf die beweglis
die Gerade ftetd eine gegebene Kurve von doppelter Krummung berdbren foll, hinver
dend um ihren Weg feftzufetien. ¢

Sm Ullgemeinen aber werden drey Vedingungen erfodert, um die Bewegung Dder
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*) Mady diefer Analogie gwifden dem NRucklehrpunfte (point de rebroussement ) gewifjer
Kuroen, und ber Riucktehrante (aréte de rebroussement) der aufwidelbaren Fladen

wurbde ven 9Ron ge die Benennung dev (eteren gebildet,
8 W



