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Kriimmung der Enveloppen. Devor aud dem oben entwicelten
Lelrfage weiteve Folgevungen abgeleitet werden, mige bder Fall ndher ing
Yuge gefaft werden, dafy mit dem bewegten Shftem eine beliebige Curve ver-
bunden ift, welde an dev Bewegung Theil nimmt. Die Lage diefer Curve
in fvgend weldjent Augenblide ift natitelic) befannt, wenn man nur die jedes-
malige Lage gweier beliebigen Syftempuntte, deven Stellung zu der Curve
im Gyftem gegeben ift, fennt, weil hievdurd) jo nad) dem Fritheven die Be-
weguig deg gangen Syftems ungweifelhoft beftimmt ift. Denft man ficy
alle mbglidyen Lagen, weldje diefe Curve nad) und nady einnimmt, fo fann
man fid) cine gewiffe Yinie vovftellen, weldje von allen diefen Lagen dov
Gurve berithet wird, oder mit andeven Worten, eine Linie, weldje von der
bewegten Gurve im Laufe der Vewegung umhii((t wivd. Man nennt diefe
Cinie die Enveloppe der bewegten Curve, und fann fid) von diefer Enve-
loppe eine Anfdhauung daduvd) verfdhaffen, dafg man die bewegte Gurve
mateviell, etioa in Form cines Drahted ausgefithut denft, der mit dem Syftem
verbumben ift wund bet der Vewegung feine Spur auf einer mit Sand be-
fveuten Fliche hinterlift, die dev Cbene parallel ift, in der dag Syjtem fich
bewegt. €8 ift fitv die Praxis oft vou Inteveffe, die Natur diejer Enveloppe
ndber fenmen gu levnen.

©8 fei P, Fig. 18, gu einev gewiffen Seit ¢ dev Pol eines cbenen Syjtems,
mit weldjem lepteven eine gewiffe Curve K verbunden ift. Sn bem Beitele-

Fig. 18. mente 07 viide der Pol auf der Pol-
bahu nach) P; und e8 fomme dabei
die Curve K in die Lage K;. Da-
bei bevithrt diefe Curve K ftets eine
gewiffe Linie ), weldye oben alg En-
veloppe begeichuet wunde.  Verbindet
man den Pol P mit dem Beriihrungs-
puntte 4 bdiefer Cnveloppe und dev
Guve K, fo muf diefer Polftrahl
novmal auf Dder  gemeinfdjaftlichen
Tangente von K und & ftehen. Died
gebt davaus hevvor, dag der Polftrah!
auf den BVahnen aller feiner Puntte
- fentred)t fteht, alfo aud) auf bder-
jenigen des Beviihrungspunttes A, und paf der Vevithrungspuntt der Curve
K mit E offenbar cine Bewegung hat, deven ichtung mit der Tangente dex
Cnveloppe gufammenfiillt. Der Strafhl P A fillt daber in die gemeinjdaft-
lidge ovmale dev Curve K und der Crnveloppe und geht daher auch durd)
die Svimmumgdmittelpuntte der beiden. Daffelbe gilt mum aud) von dem
Polftvahl Py A;, weldjer von dex unendlid) nahen Lage des Polg Py nad
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dem mummehrigen Berithrungdpuntte A, der Curve K; mit der Enveloppe
gegogen wird.  Hievaus folgt daher, daf der Scynittpuntt M diefer beiden
Poljtvahlen der Kritmnumgsmittelpuntt der Enveloppe E fiir das Clement
A A ijt.  Bei der gedadyten fleinen Bewequng des Syjtems hat fid) das
Clement @ @, der beweglidjen Polbahn” auf dev feften Polbahn abgewiilst,
fo dag der Punft @; nady P, gelangt ift. Die von @ auf die Curve K
durd) A’ gegogene Novmale geht mun cbenfall§ durd) den Kritmnumgsmittel-
puntt dev legteren, weldjer in dem Duvdhjcyuitte O von QA und Q, A’ 3u
fudjen ift. Nad) gefdjehencr Drehung, weldje @, nad) Py bringt, muf die
Novmale @ A" in die Novmale Py A, hineinfallen, und der Kritmmungs-
mittelpunft O viidt dabei nad) 0,. Da nun alfo die Polftvahlen P A wund
Py A, welde auf der Cuveloppe novmal ftehen, and) novmal find zu der
Babn jedeg ihrer Puntte, alfo aud) Novmalen ju 0 O, find, fo folgt hicvaus,
daf ihr Durdfdynitt M der Kritmmungsmittelpuntt nidt nuv
der Enveloppe E fiir das Element A A, fondern audy dev Kriim-
mungémittelpuntt des Bahuelementes 00, ift, weldjes von dem
Sriimmungsmitte (puntt der bewegten Curve befdjrieben wivd.
Der Kritmmungsmittelpuntt der Cuveloppe einer beliebigen bewegten Sivve
ift daher befannt, fobald man den Krimmumgsmittelpuntt devjenigen Vahn
beftimmen fann, weldje von dem Kritmmungsmittelpuntte dev bewegten Curve
befdyricben wird. Die Beftimmung des legteven ift aber mit Hillfe des im
vorhergehenden §. 17 entwidelten Sages leid)t u bewivken.

Da die bewegliche Polbahn in jeder ihrer Lagen die fefte Polbahn beriifhrt, fo
fann legtere and) als die nvoeloppe dev beweglidyen Polbahn angefehen werden,
und e§ ergiebt fid) dahev aus dem jocben bewicjenen Sage, daf der Kritnmumgs-
mittelpunft dev feften Polbahn in jedem Augenblide mit dem Striinmungs-
mittelpuntte degjenigen Bahnelementes iibeveinftimmt, weldes dex Sritmmungs-
mittelpunft dev beweglidyen Polbahn (fiiv den Verithrungspuntt) juriidlegt.

Bestimmung des Kriimmungsmittelpunktes. 2Remn in cinem

bewegten cbenen Syftem fitr einen gewiffen Augenblid das Momentancentvim
und dev Wendepol befanut find, o ift e jedevyeit leid)t, nady dem Borigen
den Rvitmmungsmittelpuntt dev Lahn cines belicbigen Punftes fite diefen

- Augenblict ju evmitteln.

G8 fei P, Fig. 19 (a.f. S.), der Pol, und W bdev Wendepol eines chenen
Syftems in einem gewiffen Augenblide. Ferner fei A irgend ein Puntt
de3 bewegten Kovpers, fiiv deflen Bahnelenent der Kriimmmngsmittelpuntt
beftimmt werden foll.  Bieht man den Polftvahl P A wnd madit 4A' =
P A, fo ift dex gefudyte Rritmmung@mittelpuntt gefumden, wemn man umt
Pol P, dem Puntte A’ und der Projection W, des LWenbdepol8 den vierten,
Wy jugeordueten favmonifdyen Punft A, fudt, Diefe Conftruction ift
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