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In ganz derfelben Weile kann man die Unterfuchung für eine Anzahl von Fugen

fiihren. ’

z) Pfeiler. Die Stabilitätsunterfuchung eines zwifchen zwei Gewölben be-

findlichen Mittelpfeilers wird entfprechend vorgenommen.

Die Punkte E können auch leicht graphifch ermittelt werden, indem man R

mit G1 zu R’ zufammenfetzt und in gleicher Weife weiter für die verfchiedenen

Fugen verfährt.

3. K ap itel.

Kreuz- und Kuppelgewölbe.

a) Kreuzgewölbe.

Die Einwölbung erfolgt beim Kreuzgewölbe bekanntlich entweder fo, dafs die

Lagerfugen parallel zu den Längsaxen der einzelnen Kappen laufen, aus denen das

Kreuzgewölbe befleht‚ oder fo, dafs fie im Grundrifs fenkrecht oder nahezu fenkrecht

zu den Graten verlaufen. Das flatifche Verhalten if’c bei den beiden Anordnungen

verfchieden. -

l) Die Lagerfugen laufen zu den Längsaxen der Kappen parallel.

Bei den hier vorzunehmenden Berechnungen fell die vereinfachende, mit der Wirk-

lichkeit genügend genau übereinftimmende Annahme einer über die Grundfläche

gleichmäfsig vertheilten Belafiung g auf die Flächeneinheit gemacht werden. Für

die Ermittelung der Seilcurve und damit auch des Horizontalfchubes werden fiets

drei Punkte angenommen werden. Die gefundenen Horizontalfchübe find nur dann

mg 368. richtig, wenn die drei Punkte in jedem

(___-_5__ ___‚._-___5 ___) Gewölbetheil richtig angenommen find. Es

D : C können dann nach Obigem auch leicht die

Gröfst- und Kleinftwerthe der Horizontal-

fchübe ermittelt werden.

G Der nachfolgenden Unterfuchung fell

ein Kreuzgewölbe über rechteckigem Raume

zu Grunde gelegt werden; die Anwendung

für ein folches mit quadratifchem Grundriffe

ift dann leicht.

Zerlegt man jede Kappe durch fenk-

recht zur Längsaxe gelegte, lothrechte

Ebenen in einzelne Streifen, welche im

Grundrifs Paralleltrapeze bilden (Fig. 368),

und betrachtet zwei folche Streifen G E

und EF, welche [ich im Punkte E des

#, Grates treffen, fo ergeben fich die auf diefe

‘”3/7. Streifen in ihren Scheiteln übertragenen

"" Horizontalfchübe folgendermaßen. Bezeich-

P-‘1w net man die Pfeilhöhen der Seilcurven in
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den Streifen bezw. mit }"1 und fg, die Horizontalfchübe mit bezw. (! /z und d he,

erhält man nach Fig. 368

2 ‚- 2

da:—9% und d/z‚=jzg—Äi—x .. . ‚. . 377.

Der Punkt E if’t der gemeinfame Kämpferpunkt für die beiden Bogen GE

und E F; die in diefem Punkte auf den Gratbogen von den beiden‚Bogen über-

tragenen Kräfte haben je eine wagrechte Seitenkraft, welche d/z„ bezw. d@ ift,

und eine lothrechte Seitenkraft, deren Gröfsen

d2/1=qxdw und dvszqwa’x

find. Die lothrechten Seitenkräfte addiren fich einfach in E zu einer abwärts

wirkenden Kraft: _

v=q (xdw+wdx).

n ift alfo gleich dem halben Gewichte der anfchliefsenden Streifen (gleich dem

Gewichte der in Fig. 368 fchraffirten Fläche). Die beiden wagrechten Kräfte zer-

legen fich (Fig. 369) in je eine Seitenkraft, welche in die Richtung der Diagonalen

A C fällt, und in eine Seitenkraft fenkrecht zu der erfieren.

Soll die Mittelkraft von d 111 und 41 ha in die lothrechte,

durch die Diagonale gelegte Ebene fallen, fo müffen fich

die zuletzt genannten Seitenkräfte d /l1 sin a und 11/12 cos a

aufheben; es mufs alfo

d/zlsinaza’lz2cosa

fein, woraus

a'/z2 w9a’x.fl

 

tgd:dlzlzx2dw.fe'

Nunif’t

w=xtga und dw=tgadx,

daher

x2tg2a.dx.fl_ f1
o‘ =———. _t .

t°a x2tga.dx.f2 gaf—2

Damit obige Bedingung erfüllt fei, mufs daher

;1=1‚ d.h. f1=,;

fein. Sollealfo die Mittelkraft beider Hori—

zontalkräfte im Grundrifs in die Richtung

der Diagonalen fallen, [0 find für die Seil-

curven der beiden zufammengehön'gen

Streifen gleiche Pfeilhöhen einzuführen.

Betrachtet man nun ein Viertel des

Gewölbes (Fig. 370), und zwar das Stück

MSNA, fo wirken auf daffelbe die Be-

laf’cung q für die Einheit der Grundfläche,

alfo im Ganzen G: q a b im Schwerpunkte

0 des Rechteckes MSNA; aufserdem

wirken in den Scheiteln der einzelnen Ge-

wölbeftreifen die Kräfte al./11, bezw. d 1:2,

endlich der Kämpferdruck auf den Grat-

bogen in A, Diefe Kräfte müfi'en den Ge-
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wölbetheil im Gleichgewicht halten. Die den einzelnen Streifen entfprechenden

Seilcurven find, weil die Belafiungen gleichmäfsig über die wagrechte Projection

vertheilt find, Parabeln, und man kann annehmen, dafs (ich in allen Streifen des-

felben Gewölbetheiles (A SB, bezw. A SD in Fig. 368) diefelbe Seilcurve bildet.

Dann ift, wenn CI und C2 noch zu beftimmende Feitwerthe find, bezw.

' x2.—_lel und w2=62f2.

Werden diefe Werthe in die Gleichung 377 eingeführt, fo ergiebt fich

„I:—_?C12dw und dk2=——qC;‘” . . . . . 378.

‚ Damit iit das bemerkenswerthe Ergebnifs gefunden, dafs die in den Scheiteln

der Gewölbftreifen wirkenden Horizontalkräfte auf die ganze Länge des Gewölbes

fiir die Längeneinheit die gleiche Größe haben (conitant find). Man erhält demnach

die auf die gefammten Scheitelflrecken S N, bezw. SM ausgeübten Horizontal-

kräfte zu

  

Ca Cä

H1=921 undH,=922— ......379.

Diefe Mittelkräfte liegen in den Mitten der bezüglichen Scheitelitrecken, weil

alle Einzelkräfte gleich grofs find. Beide Kräfte 111 und H2 fchneiden fich in der

Mitte der Diagonale A S, d. h. in der Lothrechten des Punktes 0. Wird die Pfeil-

höhe der Seilcurve im äufserften Gewölbeftreifen (A B, bezw. A D) mit : bezeichnet,

fo ift 6°: Cl 6 und a2._— C2 6; hiernach wird

H1=—g—a%2— und H2:% b—a—

H1 und H2 fetzen [ich in ihrem Schnittpunkte zu einer Mittelkraft H zufammen,

* welche im Grundrifs in die Richtung der Diagonalen A 5 fällt; diefelbe ift

H=H1 cos a+H2 sin a:—ä—£—aä (&cosa+asina)‚

Nun ift cos a £: ————Ö und sin a = ___—a..... ; mithin wird
\/a2 + 52 \/a2 + (‚2

2 2
H: qab(ä +a) _q_‘ab \/a—2+b_f

2 c \/a2+ 62 ' 3 5

Diefe Kraft H vereinigt fich in der Lothrechten des Punktes 0 mit dem Ge-

wichte G : gab zu der auf den Kämpfer wirkenden Mittelkraft. Damit iit die auf

einen jeden Eckpfeiler des rechteckigen Kreuzgewölbes wirkende Kraft gefunden;

fie hat eine wagrechte und eine lothrechte Seitenkraft, deren Größen find:

 

 __9 5 '—H_. 26 \/02+112 . . . . . . . . 380.

V:: yaä. . . . . . . . 381.

Wenn das Gewölbe quadratifchen Grundrifs hat, fo bleibt alles Vorftehende

giltig; nur ill: 6—__ a einzuführen, fo dafs man erhält: Beim Kreuzgewölbe über

quadratifchem Raume mit einer Seitenlänge 2a iii: der Horizontalfchub im Grat

3

H=_9L_‚..........382.
CV 2

und die lothrechte auf jeden Pfeiler übertragene Kraft

V: 9a2 . . . 383.

Die graphifche Ermittelung von H läuft auf die Zerlegung von G=qaä



280.

Iagerfugen

fenkrecht

zu den

Guten.

266

(bezw. ya?) in die beiden Kräfte H und R hinaus. Ift in Fig. 370: G : 'q8, fo ift

nn=Hundöx=R. '

2) Die Lagerfugen find im Grundrifs fenkrecht zu den Graten. Der

Unterfuchung wird wieder ein Gewölbe über rechteckigem Raume zu Grunde ge—

legt. Dafi'elbe werde durch lothrechte Ebenen, welche im Grundriffe fenkrecht zu

den Graten gerichtet find, in Streifen zerlegt; dann befleht jeder Streifen aus zwei

Theilen, welche (ich im Grat treffen. Für jeden Theil flellt der Grat den einen

Stützpunkt dar; die anderen Stützpunkte werden bei den innerhalb des ViereCkes

LMN0 (Fig. 37 I) liegenden Streifen durch die entfprechenden Streifen der be-

nachbarten Gewölbeviertel gebildet, bei den aufser-

 

 

   

 

halb diefes Viereckes liegenden Streifen einerfeits (____ & _iifj__ 5____>

durch die Streifen des benachbarten Gewölbeviertels, D C ‚„

andererfeits oder beiderfeits durch die Gurtbogen i

A B, B €, CD, DA. ;

a) Es werde zuerft ein Streifen FE G aus 0 “I

dem Viereck LMN0 betrachtet. Die Belaitung /\\ :

für 'die Einheit der Grundfläche fei wiederum q; // ’ \\ }

alsdann ift (Fig. 371) „ff—_" * ‘\ { >

d/z — 9218d”’ und di: —— 9322dw 8 L [\ (=IF % :” "l1_—- 2/.1 2—— 2f2 ; 3 4— //\::z(\ ‚- //=// :

wenn fl und f2 die Pfeilhöhen der betreffenden f{..;\ y „ } ,}

Seilcurven find. Im Punkte E wird auf den Grat //7 “\ /' \ ' N'i

nur eine lothrechte Kraft über- //L\ \’ ,/ :

tragen, falls (! 111 : (1/12, d. h. :

f z„" . . _‚i,
wenn —1 : —— if’t. Nun dt 3

fi 312

z2=wtga und le_tg?’ [. G {ü-

.Siflß

mithin mufs / \ “„ "

f2 _ 4 _. 21
f _ tg a _ b*

fein. Die Pfeilhöhen der Seil- „.„a

curven müffen alfo in einem von

der Grundform des Gewölbes ab-

hängigen Verhältniffe Gehen.

Die im Punkte E auf den Gratbogen nun übertragene lothrechte Kraft ift

n=q du: (31 +32); diefelbe if’c gleich dem Gewichte des Streifens_F£ 6. Da

ift, fo wird

 

x

sin 01

aber z1 + 22 : 

qxdw

sin a. '

Im Punkte G wirken die beiden wagrechten Kräfte a’l'z1 in den Richtungen

der anfchliefsenden Streifen; fie zerlegen fich in- je zwei Seitenkräfte, welche in der

Längsrichtung der Kappe, bezw. fenkrecht zu diefer Richtung-wirken. Die beiden

letzteren haben je die Gröfse (1 kl sin a und heben einander auf; die beiden

erfteren fetzen (ich zu einer Kraft dl) : 2 d 111 cos a zufammen. Wird für 11 III

385-
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der obige Werth eingeführt und beachtet, dafs zu :: z, tg oz, alfo die; : a'z1 tg a

if’c, fo ergiebt [ich

 

9 z 2 sin a dz
d = 1 l

‘) f.
Unter gleichen Annahmen, wie in Art. 279 (S. 263), wird

2_ __ . _ . y_xcos%z _cos*a
z1 _ Cf1 und d[)_qumadzl‚ ferner, weil„1_———Sina dzl_ sind ,

db=chos%xdx.

Jeder Doppelftreifen E G E' innerhalb der Grenzen x = 0 bis x = & übt eine

wagrechte Kraft a’ I) auf den Scheitel des Gurtbogens aus. Die ganze Wirkung

diefer Streifen if’c alfo

3

@1=choszaä=—(Zgi_—öT2) . . . . . . . 386.

(3) Es werde nunmehr ein Streifen H ‚‘? K unterfucht, welcher aufserhalb des

Viereckes LMN 0 liegt, aber an der einen Seite fich gegen den entfprechenden

Streifen des benachbarten Gewölbeviertels lehnt (Fig. 371). Die Pfeilhöhen der be-

treffenden Seilcurven feien f3und A, die Horizontalfchübe d 113 und d 114; alsdann ift

qa'w z 2 qdw z 2
[ill : ————3-'—— und dl; .: —4-.

3 2./;5 4 2f4

2

Wie oben mufs dl; : d l: fein, mithin L‘- : —Z—4——. Man erhält nach ein-
3 4 _f3 2,32

fachen Umformungen

f_4_(\/a2+62 _1)2

fa _ w] '

Im Punkte K wirken wiederum zwei Kräfte dh.„ deren in die Längsrichtung der

Gewölbekappe fallenden Seitenkräfte lich zufammenfetzen, während die beiden fenk-

recht dazu gerichteten Seitenkräfte einander aufheben. Man erhält erltere zu

a’b’=2a'lz3 cos a: 2cosa.

2fs

 q a’w1 332.

Es il't S _? :: w1 gefetzt; dann wird

w1 : z3 tg a und dwl : dz3 tg ex;

und, wenn wiederum z3” : Cf3 angenommen wird,

' ' db’=quinadz3.

Ferner ift (Fig. 371) 23 =}! cos a und 11.33 :: cosa dy, alfo

db'=quina cosaa’y.

Die Summe aller Kräfte df)’, welche von den Streifen zwifchen LMN und

L” M" N” (Fig. 371) ausgeübt werden, ift

. " . &

glg—965“!!! Cosafldy—quma
cosa (a— tga)’

tg—a

qu(a‘*’—N)
©22__(a”+62) . . . . . . . . 387.

 

7) Endlich wenden wir uns zu einem Streifen F" E” G”, der (ich beiderfeits

gegen die Gurtbogen ftützt; dabei wird die Annahme gemacht, dafs auch in den

betreffenden Streifentheilen Seilcurven flattfinden, bei denen an der Anfatzitelle an

die Gurtbogen die Tangenten wagrecht find. Die beiden in E” (Fig. 372) auf
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den Grat übertragenen wagrechten Kräfte find, wenn Fig. 372.

die obigen Bezeichnungen (mit Abänderung der Zeiger) D ' 7 C

beibehalten werden,

__quz52 _quzfi_
d/z5_ 2f5 und d/zö._ 2fs ,

z 2 64 .

alsdann mufsf— —__—6— : —— fein, damit fich in E”

f5 352 a* '

die beiden wagrechten Kräfte aufheben; auf den Grat-

bogen wirkt dann nur eine lothrechte Kraft, welche

gleich dem Gewichte des Streifens ift; diefelbe ift

 

 

  
 

__ __ 9 d C u

vl_qu(z5+zö)_ Sina , ‚ksz,

d F ' \

v, :ii . . . . . 388. .. \z‚\
_ sm a _ _-» }

Das Gewicht eines um € von A entfernten A a“, G' G" B

Streifens ift alfo eben fo groß, wie dasjenige eines ‚;_\__9 ——j\\\}‘is .

gleich weit von 5 entfernten Streifens der Grundfläche \ \Js

L S M (Fig. 371). '

Die im Punkte G” auf den Gurtbogen ausgeübte_    

Kraft d115 zerlegt [ich in eine fenkrecht zum Gurt- 'ia’b.‘

bogen gerichtete Seitenkraft d @ cos a und eine A G \ ; - B

folche, welche im Grundrifs in die Richtung des 1

Gurtbogens fallt: d }z5 sin a. Letztere wird durch eine dé“"“‘ üjmm

gleich grofse, entgeéengefetzt gerichtete Seitenkraft

im fymmetrifch zur Mitte liegenden Punkte 6“ aufgehoben; die erf’tere iPc

_9 dsz _quhz’usin*acos*a _qu2a2b2a'u

dh5cosa_———2f5 cosa_ 2f_.-‚ _2f5(a2+62)2'

Seitens des Kreuzgewölbes werden alfo auf den Gurtbogen AB wagrechte

Kräfte übertragen, und zwar im Scheitel die Einzelkraft @ = 51 + ‚92, welche unter

Berückfichtigung der Ausdrücke 386 u. 387

 

C b 02

‚ @ = €sz . . . . . . . . . . 389.

ifi, und aufserdem auf die laufende Einheit der wagrechten Projection des Gurtbogens

;, : ___Z”_2‘Eff_ 3902 f;‚ (a2 + 62)? . . . . . . . . . .

f5 und u find veränderlich. Wird die Pfeilhöhe f3 der zum Streifen L” II!" gehörigen

Seilcurve mit e bezeichnet, für welchen Streifen z_„‚ den Werth a cos a annimmt, fo

ergiebt fich

a2 cos2 a 122 62
2 2 ‚__. ____=_____ ‚'

a cos a__Ce‚ d.h. C_ € (a2+ä2)e , und es und

_ qa4ö3

©_e(a2+b2)2 . . . . . . . . . . 391.

Die Kräfte @ und ii werden entweder durch gleiche, entgegengefetzt gerichtete,

vom Nachbargewölbe ausgehende Kräfte aufgehoben, oder fie müffen von der Mauer

aufgenommen werden, gegen welche lich das Gewölbe fetzt

Die wagrechten, entfprechenden Kräfte gegen die Gurtbogen AD, bezw. B C

ergeben fich in ganz gleicher Weife.
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8) Die Belaflung des Gratbogens if’c nach Vorltehendem nur lothrecht. Von

 S bis Q (Fig. 37 I) beträgt die Laft auf die Längeneinheit $qu; (fiehe Gleichung 385);

in 5 if’c fie Null; in Q if’c fie _iq_é.; auf diefer Strecke ift fie entfprechend den

s n a

Ordinaten einer geraden Linie veränderlich. Auf der Strecke PA nimmt die Be-

laflung nach dernfelben Gefetze ab, nach welchem fie auf der Strecke 5 Q zugenom-

men hatte; für P if’c fie än_é' fur A Null (vergl Gleichung 388). Auf der Strecke

6 . . .
QP hat fie überall den gleichen Werth 3% . D1e Gefetzmäfs1gke1t der Belaftung

ift durch die in Fig. 373 fchraffirte

Fläche dargeftellt‚ in welcher an

jeder Stelle die Ordinate die Gröfse

der Laft für die Längeneinheit des

Gratbogens angiebt. Ift jetzt die

Pfeilhöhe der Seilcurve im Grat-

bogen gleich 5, fo ergiebt fich als

Horizontalfchub im Bogen

H:i G '.' .
6 25mm

 

 

 
 

&

G: ? (.“ ——bcosa)=qab. . . . . . 392.
sin @ sm an

Wird diefer Werth in die Gleichung für H eingeführt, fo erhält man als Seitenkräfte

H und V der auf den Eckpfeiler ausgeübten Kraft

für das Kreuzgewölbe über rechteckigem Raume:

 

H=—y2Lz—£Va2+é2 und V=qzzb; . . . . . 393.

für das Kreuzgewölbe über quadratifchem Raume:

_ 9 a3 _ .
H_c\/__ und V_9a .. . . . . . . 394.

Die auf die Eckpfeiler ausgeübten Kräfte find alfo genau gleich grofs, mögen die

Lagerfugen den Längsaxen der Kappen parallel laufen oder im Grundrifs fenkrecht

zu den Graten angeordnet fein.

Man nehme H im inneren Drittel der Scheitelfuge des Gratbogens wirkend an.

b) Kuppelgewölbe.

Die Kuppelfläche entfleht durch Drehung einer krummen Linie um eine loth—

rechte Axe. In den folgenden Unterfuchungen follen die im Inneren des Kuppel-

gewölbes auftretenden Kräfte unter der Annahme ermittelt werden, dafs die Be-

laf’rung eine ruhende und über die einzelnen zwifchen den Parallelkreifen liegenden

Ringe fo vertheilt fei, dafs ein jeder Ring entweder voll belaftet oder ganz un—

belaftet if’c. Weiter wird die Kuppelfläche als die Gleichgewichtsfläche angenommen;

es werden demnach-die auf ein beliebiges Kuppeltheilchen wirkenden inneren Kräfte

in die betreffenden Berührungsebenen der Kuppelfläche fallen. Daraus ergeben lich

231 ‚
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fetzungen.


