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Noten zum dDriften BJud,

NMote L

Ueber die Durdhfdinitte der Frummen Sladen und Ebenen.

Das erfte Kapitel diefed Budes lehet die Konfiruftiondart ded Durch{dnittes einer Frummen
(adhe und ciner Chene im Algemeinen, {o wie in mebhreven befonderen Fallen, BVon der nemlis
den Uufgabe hangt zugleich dicjenige ab, den Durcdh{chnitt einer Fiache und einer gevaden Linie u
beflimmen ; denn irgend eine durdd die Gerade gehende Ebene {hneidet die Frumme Flidhe nad
einer gemiffen Srummen Linie, die Vegegnungdpunite diefer Kurve mit der Seraden find die gefucy-

~ ten Punkte,

oottt 1l o _
Ueber die Aufwicklung der Sldchen.

Mus den Art, 223, 230. 236, 312, angefuhrien Weyipielen iff su erfehen, daB man, um die
Aufroicklung ivgend einer aufwickelbaren Flache su erbalten, auf der Flache cine Kurve Fennen miiffe,
deren Geffalt auch auf der Uufwicdlung jum BVoraus befannt ift. Bey den Cylindern ift diefe jum
Benfpiel, der Schnitt fenbrecht auf die Kanten, und bey den Kegeln, der Durdhtchnitt mit einer
Fonsentrifhen  SKugel, Kann man ju ciner folden Linie, auf der Flache forwodl alé auf ihrer Aufs
wiclung Tangenten gichen, und dadurdy die LWinfel beftimmen, unter denen die Linie von den aufein,
anderfolgenden Kanten der Flahe gefdnitten wird, fo laffen fid, da diefe Winkel durch die Huf-
foicElung nicht verdndert werden, mittelft derfelben, auf der Wufmwicklung die Seraden der Flide bes
ftimmen, und fomit anf abnliche Art, toic in Den vier gegebenen Bep(pielen, jeder durd) feine Pro.
jeBtionen beflimmte Punft der Flade auf ihre WufwicFlung ubertragen, Nun aher fennt man
nidyt bey jeder aufroickelbaren Flache eine Linie von der {o eben angegebenen BVeidbaffendeit, und die
Nufzabe, dic Aufwicklung ciner Flahe ju fonfiraiven, nm auf diefelbe irgend cine Linie der Flade
fibersutragen, ift dabher nur in cinselnen Fallen durch blofe geometrifhe WVerfabrungdarten u Iofen,
wie bep allen Kegeln und allen Cylinderflachen, nicht aber im Allgemeinen,

faceoir baf in dem erfien BVanbde {cines grofen Calcul différentiel vie analptifdie Uuflofumg

~ deg Problems gegeben: €8 ift auf einer aufwickelbaren Flache irgend cine Kurve verjeidonet ; man
foll finden, was diefe Kurve durd) die Hufwictlung der Flade mwird 5 und umgefebre, ecine Kurve
ift auf ciner Gbene verjeihnet, man foll finden, was diefe Kurve mwird, mwenn man ibre Ebene auf
eine gegebene Flache umwickelt, | |
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Note IIL
Ueber die Durdidhnitte der Erummen Sldden unter {ich.

Dad jwepte Kapitel d, B, enthalt die Lofung der Yufgabe, den Durdh{dhnitt swever Frummen
Sladen gu beflimmen; e8 Fonnte 1drigens aud) aufgegeben erden . den Durcdhfdhnitt einer Frums
men Flade nnd ciner aufierhald der Fliche gegebenen Kurve su beflimmen.  Um diefe Aufgabe ju
iofen, DenBt man fih die Kurve auf cine Frumme Flahe verfest, deven Erjengung befannt ift;
man fonfirnict {odann den Durdp{dnitf diefer lepten Flade mit der gegebenens die Dunkte, welche
die fo gefundene Durdh{hnittslinie mit der gegebenen Kuvve gemein hat, find offenbar die gefudhten
Puntte, Die einfachfte Flache, auf die man eine, durd) ihpre Projeftionen gegebene Kurve verfeken
Fann, iff cine Der projebeivenden Jladhen diefer Kurve, -

Note IV.

Eurcbfcbmtt 3Weyer Umbdrebungs - !Elltpfozbe, Oeven 2Aren ﬁd; mcbt begeanen ;
| fiehe 2Art, 322 et seq.

SBenn die Usen stweyer Mmdrehungsfiicoen, deren gemeinfchaftlicher Durdhp[chnitt ju Fonfruiren
wire, fich nihe begegneten, fo wirde man ein Spffem von durdhfdyncidenden Ehenen anwenden,
oeldhe fammelich fenfrecht auf eine der bepden Apen raven, Lamit man nur nothig hatte, die
Gchnitte der andern Fladhe punfeweife su befiimmen, &8 giebt indeffen einen befondern Fall, tvos
bey die Apen der zoep Fladen fih nicht begegnen, und wo man die Punfte ihres Durdhidhnittes
durdy dic Begegnung stoeyer Kreife findet, weldye die Projebtionen der Sdhnitte bepder Fladen
durch eine nemliche Ehene find. |

@8 ift beFannt, daf die Fladen bed soenten Grads durdh pavalele @benen, nady ahnlichen
und abnlich gelegenen Linien gefdhniften toerden,

Swep Umdrehungdflachen des joepten Srads, wie jwey @Ulpfotbe, derer Aren. fich mcf)t bes
gegneu, befigen Diefeloe Cigenfdhaft, Uuf diefe Wetradhtung iff folgende Auflofung, gegriindet, tels
e Here Chapuis befannt gemacht bat. *) Cine belicbige, su bepden Uren parallele Chene P
werde alg erfie Projebeiondebene angenommen, und ¢8 giebt, twie toiv yuerft davthun twerden, jivey
andere Ebhenen P, P7, mweldhe fenbrecht auf diefelbe find, und von denen die erfie P, die bepden
Cliipfoide nach zwey Elipfen {dhueidet, weldhe bevde alg orthogonale Projeftionen auf der Ehene
P7, Kreife von beflimmeen Durdymefjern haben, \

Taf, XXXI1II. Fig, a. Bon jwep Clipfoiden, toeldhe fih durchfchneiden, habe dasg Eine ald
re die Gerade A B und alg Meridian{duitt die Clipfe A H B, welde als grope Are die
Gerade A B bat und die Senfrehte O H auf A B ald balbe Tleine 2fre, MNan nehme ald
evfte Projebtiondebene diejenige, weldhe durd) die Ure A B gebf, und mweldhe paraliel zu der jweps
ten Mre ift; ¢8 fen gegeben die Cntfernung dicfer gwenten Are von der Crften, auf einer Seraden

gemeffen, welche fenbrecht auf beyde ift,

. - —

S il

*) Correspondance sur l’école polytechnique, par Hachette tom, II, pag. 156,
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Sede Ourdp den Mittelpunkt O ded erflen Clipfoidd A B, und feafredht auf die erfie Pro.
jeBtiongebene gefubrte Eoene fdhneidet bdiefed Clipjoid nach einer EUlipfe, deren gvofe Ure ein
Durdmeffer der Elipfe A E B ift, und deven halbe Fleine Axe gleih O H, dag beift, gleich der
balben Eleinen Ure dedg Elipfoidsd ift. )

€38 verbalt fih eben fo mit jeder andevn, aunf die ProjeFtiondebene fenFrecdhten Ebene, weldhe
burch den Mittelpuntt O° des jwepten CElipfoides gienge, Der Schnitt ware cine Ellipfe, teldhe
alg Fleine Are cine Gevade gleich der Fleinem Are H A" ded Clipfoidd hdtte, und ald grofe YUre
cinen Durchmeffer dev Elipfe C D H' A, weldhe dex WMevidian{hnitt diefes zwenten Cllipfois
D¢ ift. | |
€3 fey O E der Rif ciner beliebigen, auf die erfle Projeftiongebene fenfrechten und duveh
pen Wittelpunft O ded erffen Clipjoibes achenden Ebene, Die durch diefe Ehene in dem Elip-
foid gemadyte Schnitt wird eine Elipfe (E) fevn, welde O E ald Halbe arofe Uge, und O H
alg balbe Fleine Uge hatf, Konfiruirt man uber O E al8 Hypothenufe mit ciner Seite EG =0 H
dad reditmwinblige Deened E G O, [o it E G dex Nif ciner Ebhene P, die fenfrecdht auf die erfie
Projeftionsebene ift, wnd wenn man diefe ald svente Projefiiondebene annimme, {o wird die Elipfe
(E) fih a1 cin Kreid davauj projeftiven, il die Projebtion dev grofen Ape diefer Clipfe gleich
der Eleinen Are fevn tird,

Das nermlidhe NRaifonnement 1366 fidh bey dem in G rvedbtwinkligen DreyecE E O G’ mas
Ben, Wenn die Seite E G’ gleich ift der Fleinen Are O B/, fo wird Clipfe (E'), der Shnite
Ve swepten Clipfoides durd) die Ebene O° E, fidh auf die Ebene E° G" nach cinemt Kreife pro»
jeftiven; wobcy die projeftivenden Linien parallel ju der, auf B G fenfrechten Seite O° G find ;
aber die Chenen Ver gtoey Clipfen (E), (E) [ollen parallel feon, und um ihre Ridhtungen ju
beflimmen, wende man folgenden Kunfiariff an. ‘

Man denfe fih ein drittes Umbdrehungdelipfoid, ahnlidh mit dem Biveofen, Odeffen Fleine Ure
gleich der Eleimen Ape ded erfien Cliipfoidesd ift. Diefed dritte CLipfoid hat denfelben TMittelpunfe
O, tie dad Crfte, feine grofe Yre € D', weldhe paralel ift mit der grofien Are C D ded swey.
ten Clipfoide, flelit mit diefer Are C D im Berhdltnif der bepden Feinen Uren O H/, O H.
Man trage auf die O k, feafredhf auf G D’ die Fleive %Ure O &2 = O H; und uwm die Zange
O C ber Halben grofen Are su erbalten, fege man folgende Proportion ans

; 3 PR G B a6 -l B L
O H Oh:::0 _G:OG <, TP

Die Cllipfe € h D’ bed Oritfen Clipfoids (dneidet die Elipfe, A H B, die Crjeugungs.
finiec d¢es8 Crften, im Punft E, durch welden man die Gerade O E jiche. Diefe Gerade und die
balbe Eleine Are O H Oeffimmen dag Dreyedd E O G, Nun aber ift ¢3 cinlendhtend, daf die
Ebene E O, bie fenfrecdht auf die, su den bepden Aren pavallele Gbene iff, das erfie und dritte
Cliipfoid nah Cllipfen fdueide, deren Projeftionen auf der Ehene E G oder E' 67 Kreife find;
dbeedemt find die pavallelen Sehnitte eined Clipfoidd abnlih und &hnlich gelegen; nimme man da.
Her bdie Chene E G oder E' G ald Projebeiondebene, fo wird jeded Paar, in dem erflen und drits
tew Clipfoide gemadpter Schnitte fih auf die Cbene nady swey Kreifen projeftiven, de fich in ey
Punkeen dev Durchhnittslinic ded erfien Clipfoidd und des Hilfgellipfeids {hueiden. Diefed lefte
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Elliploid ift aber nad der Hopothefe, abrlih mit dem pwenfen und ahalich aeleaen, tworavs folgt,
bag die gegebenen Elliploide durdy pavallele Ebenen, ju derjesigen, deven Rif O E ift, nach Cllipfen
gefchuitten merden, deven Projeftionen auf der Cbene E G, oder ihren parallelen Ebenen, Kreife find,

38 fey A" B irgend eine Senfredhte auf die Seite O G bve8 Drepects E O G, weldhe man
als Durd{hnittdlinie an bepden Vrojeblionsebenen nehme. Snbem man anuimmt, daf die el‘ﬁfl
diefer CGhenen, tweldye die Elipje A H B enthalt, vertifal feys fo ift die Gerade O G eine Ver.
tifale, und A’ B’ dic Horijentalprojefrion dev erfien Umbdrebungsdare A B. Da die Hirgefien Ents
fernung ber bevden Apen gegeben ift, fo trage man diefe Entfernung 3wifchen die jwey Varalelen
A’ B, G” D” und diefe Lenterve ift die Hovisontalprojebtion der zwepten Ure. Die Sdynitte der
swey Ellipfoiden durch Cbhenen, die parallel 3u O E, und f{enfredht auf die vertifale !]Jruje?twnﬂ-

¢bene find, vrojeftiven fih auf die Horigontaledene als Kreife.

G3 fep die Parallele @ 0 ju O E oder O E' der VertiBalrif eciner Ghene, me[cbe ie bepden
Gllipjoiden nach stoep Elipfen (E), (E’) fhueidet, mweldhe als SAren, die Sebnen v B, v J der
3tvey @rseugungﬂeﬂipfm baben, LBon diefen Uren prejeftive fich die Crfte auf die @ierabe A’ B
nadh o« B, und die swepte anf die Serade C7 D” nady o 0. Die tiber o B und ¢ I als
Durdhmeffer befhriebenen Kreife find die Horijontalprojeftionen der zwep Clipfen (E), (E);
fie {chneiden fich in gwep Punften @. L, mwelhe die Horigontalprojeftionen zwever VunFee der
Durdp[dnittélinie bepder Ellipfoide findy; man twurbe ibve BWertifalprojebtionen durch dag Jufam.
mentreffen der Geraden o« J und der, ang den Punkten @. VL erridteten Sentrechten auf die
Serade A’ B’ erbalfen, |

Die jwey Eesengungdellipfen e erften geacbenen Glipfoidd und deg Ahulihen Eliploidd mit
bem rocpten Gegebenen, {Hreiden fich in vier Punften, weldie auf den jwey Durdhmeffern E e, € &
aelegen fiud; die Cbenen, weldhe durch diefe Durdmeffer, und fenfred)t auf die Ebene der Yren
A B, C' D’ der smwep Cllipfoiden gefiibre find, enthalten stwey Ellipfen, welde die Durdy{chnittslinien
Diefer nemlihen Ellipfoide find, Fm Allgemeinen {Gueiden fih swep Ellipfoide, welhe einerlen, Mits
telpuaft, und eine Hauptare von gleidher Lange haben, nach ebenen furven. Wir baben uns deg Durch.
meffer8 E e bebient, um dag8 DrepecdF E O G su befiimmen, deffen Seite E G der Rif einer Ehene
ift. aufrwelhe die Snitte der Clipfoide fich nadhy Kreifen projeftivens aber der gwepte Durchmefjer
g O €, ware die Hopothenufe e¢ined in ¢ vehtwinkligen Drepedtd ¢ O 2, deffen Seite O ¢ cine
smepte Ghene beftimmte, devgeftalt, daf alle parallelen Sduitte der Clipfoide ju der, durch den
Durdymeffer € &, und fenfredyt auf die Ehene der jwey Nren A B, C D’ gefubrten Sbene, fich

auf dicfetbe ebenfalld nach Kreifen projeteiven,




